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Die gleichseitige Hyperbel, ihre Flache und ihre verschiedenen Momente.
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146 Absgchnitt V.

Folglich ist in Bezug auf OY

- 3 e ~ = 9 5 1 SO =
M, = AS, - F, + AS; - F, = - a-4a” S (47 - 1)
S6a®  Ba(dm-1) (1 v al
= B 4 LI A oo N B S i e 305 - 61):
5 | g “J|_ = I bR 1:"( I | || 1“[ ] ] T ) _.T!_
Folglich
3 308 - 60
308 - 60 : ;
1S M, a0l i @ [308 -+ 60 =]
'y _ r‘l —_— : e —_ = — : =
; 'fl! : ‘F-:! gl 20 oty it
4 a* - 5

Fiir die Parabel ist in Bezug auf HJ

T 8he® 8.2a-((3al 432 gt
fesS R = 175 ==
Verschoben mufs werden um 5,8 = ¢, ~a. Demnach ist in Bezug
auf HF
g 432 a* [ g oNE g
f_ —_— p— ---!- ff'\_ — f‘l’) l a8 .
175 \ b
Fiir den Kreis ist in Bezug auf KL
T = el
Ty =1t (= — qt :
! { ] ) .-r) [ 5 '.i,-rJ
- S g * a1
Verschoben wird um S8, = A8; —e= o (4 4+ 1) — e,. Dem
nach ist in Bezug auf HE
oy . —a 2
b=y {h el = tm 4+ 1) —e &

Das gesuchte Trigheitsmoment ist
L= <=

Die numerische Ausrechnung fiir einen beliebigen Wert von @ macht
keine Schwierigkeiten.

194) Die gleichseitige Hyperbel & = s

Der Querschnitt ist # = = demnach wird die Flache von 1 his
L1

f — "J;._l' .

Das statische Moment des Querschnitts in Bezug auf die X-Achse
. 1 el ¥ Ty g ¥ a g ELd ) Figh
ist 2y = — y =1, folglich fiir die Fliche von O bis y

i

jv.'! = 4
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obwohl diese Fliche sich nach rechts ins Unendliche erstreekt. Hiir
die Fliche von 1 bis y ist

Die Schwerpunktshohe der letzteren Kliche ist also
M
F "Ig_;j

Y d

Dagegen ist das statische Moment in Bezug auf die Y-Achse mit
Hiilfe der Querschnittsformel

& 1 1

- Ay sewi iy i
Ll b e 2yt 2 Y
su berechnen. Fiir die Fliche von y =1 bis /] ergiebt sich
1 1
i 1 i1 B, 1 ) 1
M, = - = P e
M, ) i 8 —1 2 l~._l u,) 2y 7

so dafs ihre andere Schwerpunktskoordinate wird
3 14
(Bt
e ( 3f.) y—3
F gy 2y lg
Das Trigheitsmoment 7. entspringt der Querschnittsformel
1

=1y,
,')'J 4

a
r.f‘_.' M .H_ ———

demnach wird fiir die Fliche von O bis y

= il N \ ]
y I l’! 3 wu 1) ‘r,- .".ul"" 3100 |
{j_” — J - == ) : — f ; s
Z 1 ey AT lg o
1

5
4

der Schwingungspunkt liegt fiir die Fliche von 1 bis y in der Hohe

Y, = =i'.”_:_l|,~

fiir die Fliche von 0 bis y in der Hohe

]
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H,_,, R ] D
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Das Trigheitsmoment in Bezug auf die Y-Achse ist aus
x* 1 1 i :
., == == " o g9
J'l:-" 2 3 g 3 Jr
abzuleiten. Es ergiebt sich fiir die Fliche von 1 his y
5= Ly S fee I S
T, = - — - = (1 5] =
- 3 2 J S b\ oY=/ by-
Der entsprechende Trigheitsradius ist
e
e i et v ’
d 6y*lg y
der entsprechende Schwingungspunkt
i !:j.f =y Yy — 1 21 y -1
PR IR g SR s

Das Centrifugalmoment in Bezug auf beide Achsen ist aus der Quer-

schnittsformel
e i 1 1
W= e il T 3y

zu berechnen.
Fiir die Fliche von 1 bis y ergiebt sich
; 1, o }
M, —lgy —5lgl — - “gy.
Auch fiir ein Segment dieser Hyperbel, welches durch eine Gerade
~ 45" abgeschnitten wird, lassen sich alle diese Berechnungen

von -
durchfiihren, indem man vom ganzen Dreieck die entsprechenden

Teile abzieht.
Dreht sich die Hyperbel um die Y-Achse, so wird der Quer-

schnitt des entstehenden |{E}r‘]}c_-|‘.-«'

. ; 1 -
A i ;—1 P { 1Y T I}
'[Jr :T(- =1 1) —1) .Ir'(\l =3 .”J = 9 3
A B
J—-:c(l— 1.\]—rr.
; 5 0 )
Das statische Moment fiir die Grundfiiche wird aus

gy =@ Y= — i —
: ! ik y

berechnet als

y
M==x‘lgy.
1
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Das Triigheitsmoment fiir die Grundfliche wird nach ¢, = Y=
R
r:l'l. ] l.l)l l\ il ’. :
{=-:z(] BN ,--_]—rl:{.y— D
bhezw.
W
I'= =y,
L]
q i AT s ok - . 1 .F!TF' T
Sein Trigheitsmoment fiir die ¥-Achse folgt aus ¢, ==~ = 55 als
H ! b 3 39
i P | o \
r T (! i Eer ! 13
T=— {"f-—.:" :) = — (l - -"-4):
i L Ne—) . 6 oy
2B
r, ko i (1 iy T
e ;) (i
0OF Y it : 1 i + - i
195) Beispiel der Gravitationskurve z = il
: 3

Querschnitt g, = ,50 Seil statisches Moment fiir die X-Achse

1 o s T . . 4 n .
oy = -, Sem Irigheitsmoment fiir dieselbe zy” = 1. Folglich
F-’:.___ A = 1__’ SR e
: e e y Y. .
z. B.
- 1
| ——
| oo
Statisches Moment
_ﬂf — g Y,
a
Trigheitsmoment
.Y L
{ pk (e Vi I
Das statische Moment fiir die Y-Achse folgt aus g, = ~ = — als

¥ Tt l_;;- il 1)

das Trigheitsmoment aus ¢, = & = i
5 b 5 ‘-
f. —B — 5% / 5
yvmp 1 (Y L ] 13- 1 }
|Jr."" S ( S Ty =— 15 ( = ey ?

-5

Auf die Bedeutung fiir die kosmische Physik und die Potential-
theorie sei im Anschlufs an das Methodische Lehrbuch aufmerksam

gemacht.
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