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Durch Subtraktion folgt aus den letzten beiden Gleichungen
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Das Produkt der ,,Brennstrahlen® einer Lemniskate ist also

eine konstante Grolse.

Ist 2., der H;!};i!rlrz!|is_‘i|';lg Hir den Radius des Centrifugal
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momentes, so ist 4, = e}/, man kann also auch schreiben
I. ':-m ' 2 ) = ;'.j.'
Y = 4 = o

Aus der Eigenschaft 8), welche die Lemmiskate als besonderen Fall
der Cassinischen Kurven pg — a? erscheinen lifst, folgt eine weitere
einfache Konstruktion

kiirlich an, so konstruiert man nach 8) ¢ mit Hiilfe der Proportion

der Lemniskate. Nimmt man niimlich p will-
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Die Lemniskate fiillt eine gewisse Liicke in der Kurvenlehre aus.

f|1_'.'|"|?l P q = 2q und e = Za sind !]I:l {l||4'§t‘h[|]]IL{1'_\jL der H ]jl]"“"
1 i} . . . - . .
und der Hyperbel, £ — ¢ ist die Gleichung des Kreises. Hier er-
! ) g {
scheint p-g = ¢ als Gleichung der Lemniskate, womit eine gewisse
Gruppe von Kurven abgeschlossen ist. — Spiiter soll nither auf diese

Kurve eingegangen werden.

145) Die Fixpunkte oder die Punkte
momentes.

constanten Trigheits-

Die durch den Schwerpunkt gehenden Koordinatenachsen seien
die Achsen kleinsten und grifsten Trigheitsmomentes 77, und e
Auf der Y-Achse trage man die Emtfernungen SC| und S¢, gleich

, = ¢ ab. Dann wird behauptet, €, und €, seien fiir die
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beliebig gestaltete Fliiche F' die Punkte konstanten Trigheitsmomentes.
Beweis. Fiir jede Achse, die mit der Hauptachse X den Winkel ¢

bildet, ist, da fiir die Hauptachse M,, = 0 ist, nach Nr. 133
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also 1st fiir die parallele um p entfernte Achse K nach dem Ver-
schiehungssatze (wo I sich weghebt)
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@ =09, tp =g,sin ¢+ g cos a-+p



Centrifugalmomente und Trilgheitsmomente fiir beliebige Achsen. a7
Sind nun p, und p, die von €, und €, auf die neue Achse ge-

i:i“f(]] Iallfﬂ, 850 l‘a[
= 208 o, JR— - eCOS o,
P P eco ’ 2 P ; 3

folglich

Fig. 122.

PP = p* — *eos e,
folglich
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P = j.i] :ﬂj —— €° COS8™ @&

= iy + (0] — 03) cos’

und demmnach
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oder
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Legt man nun die Parallele durch X ! /
C;, oder dureh (,, so wird ent | . /
2y : g
weder p, oder p, gleich Null, d. h. oo T
es wird g = g,, und dabei ist e«
oanz gleichgiltig. .

J"_:Jlglirh: Legt man durch
die Fixpunkte €, und beliebig gerichtete Achsen, so ist
fiir simtliche das Triigheitsmoment gleich grols und ergiebt
sich aus dem Radius g, des maximalen Triigheitsmomentes.

Fiir beide Fixpunkte gehen also die Triigheitsellipsen in
Kreise iliber.

Kennt man die Lage der Fixpunkte, so berechnet sich
das Trigheitsmoment fiir jede beliehige Achse der Ebenen
mit Hiilfe der Gleichung
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wo p; und p, die Enffernungen der Geraden von den Fix-
punkten sind.

(Der zweite Posten ist positiv, wenn p, und p, oleichgerichtet
sind, negativ bei entgegengesetzter Richtung.) '

Der grofse Vorteil liegt darin, dals jetzt goniometrische
Funktionen iiberfliissig sind, und dals auch graphisch ver-
fahren werden kann.

Holzmilller, Ingonicur - Mathematik, I,
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