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Auf das zweifache Entsprechen soll nur noch aufmerksam ge-
macht werden, wenn es besonders nétig erscheint.

221) Jeder Punktfolge oder Curve der einen Ebene entspricht eine
Curve der andern. In Polarkoordinaten entsprechen einander die
Y |
Curven

f(R,®)=0 und F£[(),(2¢)] =0,
f _I]/:H), {\q_:v) -| =0 und f(r,@)=0.

222) Wichtig ist nun Folgendes:

Jedeni rechtwinkligen Flichenstiicke 4 BC'D der Z-Ebene, welches
von den besprochenen Kreisen und
(reraden begrenzt wird, entspricht ein Yig. 168
rechtwinkliges Flichenstiick 4, B, C, D,
der andern Xbene, und zwar wird
behauptet, bei hinreichender Klein-
heit seien beide ,Rechtecke®
einander dhnlich, 1thre Malsstibe
verhielten sich wie 2p:1, wo

o=04,, also p>= 04 ist, ihre !
Fléachen also wie 49%:1. e
Beweis. Man setze 04, = o, 43 op
eweis. _1.1:1 setze O ,.I[ : 0. //’/
also OAd=¢9% OB,=r, also OB=1r", = = 7 ——
den zum Radius OM =1 gehirigen s
Bogen FE\F, = o, also EF = 2¢,

so dals Bogen 4, D =gpa, AD = ¢*2a¢ = 2 p*« und demnach

I ;F-J 2o 2p
'_I’ }; o oo o=,
it ok
wird. HEbenso wird
4'___\-" T
LG, =ru, DO—r Sasesligte:
folglich
B 2o A
e — — 3
B C T 1

wofiir, wenn die Dimensionen der Rechtecke unendlich klein sind,

also fiir die Grenze r = g zu setzen ist, geschrieben werden kann
B( 20
e - = 1
B G

Fiir die beiden Hugulrfa‘;m]-v 18t also das nhj}_{&‘ Verhialtnis als l'it'.'lit'ig
nachgewiesen.

Holzmitller, Ingenienr- Mathematik, 1. 13




178 Abschnitt VI,
Ferner ist

By 0, also AB = ¢* o= (r+o9)(r—op),

demmnach
,—_{ j; IV, p'i- [‘JE by ..’_ _: F‘};I | f'--.y . r ’- _;— L}
ll 'H'I . g (j r 0 1

Bei unendlicher Kleinheit der Dimensionen strebt dieses Verhialtnis

20

0 = 0 1 O . [
- oder [ Zu, wie es oben behauptet war.

= I =

der Grolse
Weil bei unendlicher Kleinheit alle Rechtecksseiten sich
wie 2p:1 verhalten, sind die sich entsprechenden kleinen
Rechtecke beider Ebenen als ihnlich zu betrachten, Diirfen
z. B. die kleinen ,Rechtecke“ der einen Ebene als ,Quadrate” betrachtet
werden, so sind auch die der andern als ,Quadrate zu betrachten.
[Nach dem Methodischen Lehrbuch (Teil II, Anhang) erreicht
man diese Quadrateinteilung, wenn die Strahlen unter den Winkeln
27 4w 6 87t
8 e i o i T o

n - i ' T

aufeinander folgen, die Lingen der Radien aber der geometrischen

Reihe

2 47 i, 4 oo B

gehorchen. |

223) In den nebenstehenden Figuren sind die sich gegenseitig ent-
sprechenden Quadratnetze fiir einfache Winkelteilungen 16 bezw. 8
dargestellt, wobei das doppelte Entsprechen klar hervortritt.

Fig. 164
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Z-Ebena 2= Eheno.

Die Diagonalkurven der Quadratnetze sind logarithmische Spiralen,
die das Strahlenbiischel und die Kreisschar unter 45° durchsetzen, so
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dals auch die kleinen ,Dreiecke® 4 KB beider Ebenen einander ihn-
lich sind.

224) Bei #hnlichen ,Rechtecken® stimmen die Diagonalwinkel
ebenfalls iiberein, und so schlielst man tiberhaupt, dafs einander ent-
sprechende Winkel (mit Schenkeln von unendlich
kleiner Liinge) beider Ebenen iibereinstimmen, so it
dals die Beziehung eine winkeltreue oder iso-
gonale ist, und dafs unendlich kleinen Dreiecken
der einen Ebene unendlich kleine und #hnliche der
andern entsprechen, kleinen geometrischen Gebilden
ihnliche Gebilde der andern entsprechen. Man sagt,
beide Ebenen seien in den kleinsten Teilen
ahnlich, die Abbildung der einen auf die andere sei eine
konforme,

Wie man nun ein Gemiilde mit Hiilfe eines Quadratnetzes ver-
orifsert oder verkleinert wiedergeben kanm, so kann man mit Hiilfe
der hier besprochenen Quadratnetze zu den (ra‘i}ll den der einen Ebene
mit beliebiger Genauigkeit die entsprechenden der andern Ebene
konstruieren.

Das 1'.mwrn!a{*:unmﬁ.mlmli‘ma ist, wie oben gezeigt wurde, fiir
jede Stelle 29 : 1, wo ¢ den Abstand des kleinen Gebildes der z-Ebene
vom Nullpunkte bedeutet. In der Umgebung des Nullpunktes wird
es zu O: 1, im unendlichen Bereiche zu oo : 1, so dals beide Bereiche
Ausnahmestellung einmehmen. Im Nullpunkte hért anch die ,Ahnlich-
keit“ auf, da dort 2y und y einander entsprechen.

225) In technischer und mechanisecher Hinsicht ist nun
Folgendes von Wichtigkeit:

Jedem Flichenelemente [/ der z-Ebene, welches die Entfernung
¢ vom Nullpunkte hat, entspricht in der Z-Ebene ein solches von

der Grofse 4 ¢*f, jeder Fliche F — :[ der ersteren entspricht also

in der letzteren eine Fliche vom Inhalte F, — §~192f'=4- E,/'Q"’.

Letzterer Ausdruck ist aber das vierfache polare Triigheitsmoment des
Flichenstiicks F' in Bezug auf den Nullpunkt. Folglich gilt der
wichtige Satz:

a) Der Flicheninhalt jedes Gebildes der Z-Ebene ist
viermal so grols, wie das Trigheitsmoment des ent
sprechenden (ebildes der z-Ebene in Bezug auf den Null-

punkt.
226) Jedem Flichenstiick f, der Z-KEbene entspricht ein solches
von der Grifse f— [1, — 11 iy der z-Ebene, wo g, der Abstand
4 p* 4 o, ! &1
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