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252) Aufgabe. Symmetrische Brennstrahlsektoren der
Parabel zu berechnen.
Das polare Triigheitsmoment des Dreiecks in Bezug auf O ist
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Folglich ist die entsprechende o
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Fliche der Parabel das Vier- Fig. 188,
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253 ) Bemerkung. Vergleicht G
man die Gleichungen der Lemnis-
kate und der gleichseitigen Hy
perbel in Polarkoordinaten, so _
erkennt man, dals die Lemnis- ey
kate die reciproke Kurve
der gleichseitigen Hyperbel ist. Die Transformation der Figur 184,
in der Kreis und Gerade 4B von O aus gerechnet reciprok sind,
mittels der Funktion Z = }/z, giebt b
den Beweis dafiir, denn dabei ver- K |
wandeln sich Kreis und Tangente in '
Lemniskate bezw. Hyperbel.

Transformiert man dieselbe Figur
mittels Z = 2°, so gehen Kreis und
Tangente in Cardioide und Parabel

iiber, und so folgt, dals die Cardioide
reciproke Kurve der Parabel in Bezug
auf den Brennpunkt ist.

Weil das Inversionshild eines
Kreises stets ein Kreis ist, so ist das
Inversionsbild jeder Cassinischen Linie

vom Mittelpunkt aus stets eine Cassi-
nische Linie, das einer cardioidischen
Kurve in Bezug auf O stets eine car-
dioidische Kurve. Dem Sonderfalle der Geraden entsprechen die
Sonderfiille der gleichseitigen Hyperbel und der Parabel.
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166 Abschnitt VI

Transformiert man das System der confokalen Lemniskaten und
der orthogonalen Schar gleichseitiger Hyperbeln noch einmal mittels

der Funktion Z = }/z, so entstehen Lemniskaten 4ter Ordnung von
der Gleichung p, p, p,p, = e und Hyperbeln 4%t Ordnung von der
H|r']'t'|]u1]g' &y + &y + By -+ &, = p, die ebenfalls fiir die Festiokeits-

lehre von Bedeutung sind.

204) Als Gesamtresultat des Obigen kann man fiir die Theorie
der Polarmomente 1** und 2'" Ordnung Folgendes hinstellen:

a) Kennt man den Inhalt einer Fliche, zu deren Be
grenzung erade, Kreise, Parabeln, ecardioidische Kurven,
gleichseitige Hyperbeln, Lemniskaten 2% Ordnung im Sinne
der obigen Darlegungen gehoren, so kennt man fiir die
durch # —=)Z% entstehende Fliche, die beziiglich von gleich-
seitigen Hyperbeln, Lemniskaten 2% Ordnung, Geraden,
Kreisen, Hyperbeln 4% Ordnung, Lemniskaten d4ter Ordnung
begrenzt ist, das polare Trigheitsmoment in Bezug auf den
Nullpunkt.

b) Kennt man umgekehrt das Triigheitsmoment der
letzteren Fliche in Bezug auf den Nullpunkt, so kennt man
aunch den [nhalt der ersteren Fliche.

¢) Kennt man die Peripherie der ersten Fliche, so kennt
man das Polarmoment 1* Ordnung fiir die Peripherie der
zwelten Fliche.

d) Kennt man umgekehrt das Polarmoment 1% Ordnung
tiir die Peripherie der
der ersteren Fliche.

etzteren, so kennt man die }'1-1'i]'r[] erie

255) Physikalische Bemerkungen zu den behandelten
Kurvensystemen.

Um fiir die besproehenen Kurvenscharen zu imteressieren, migen
einige physi

calische Bemerkungen iiber dieselben eingeschaltet werden. *)
a) Fig. 168. Stromt lings der Koordinatenachsen Elektrizitit kon-
stanter Spannung in die leitende Platte ein, die unbegrenzt zu denken
ist, und wird die Elektrizitit in unendlich grolser Entfernung auf den
Winkelhalbierenden abgeleitet, so ist die eine Hyperbelgruppe die der
Ptromungslinien der Elektrizitiit, die andere Gruppe ist die der Linien
gleicher Spannung, sobald der stationiire Zustand eingetreten ist.

) Die Bemerkungen in den eingeklammerten Abschnitten sind nur fir vor
geschrittene Leser bestimmt. Sie mogen als eine Hindeutung darauf, dals es
noch héhere Gebiete giebt, aufgefalst werden, Dort kommt die hohere Analysis
zur Geltung, die im Anfange des Studinms noch entbehrt werden kann.
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