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Drittes Bud.

Polyeder und HUmdrehungshorper.

Ao C-tn i douw i,
1: Allgemeines.

1. a. €in von lauter ebenen Flachen begrenzter Korper
beipt ein Polyeder. Die Linien, nad) denen je jwei an
einanbder ftofiendbe Begrenjungsfladen fich jdhneiben, bheifen
pie fanten, die Punfte, in denen mehrere benachbarte Be-
grenzungsflddhen und deven Sdynittfanten jujammentreffen,
heiBen bdie Cden bded Polyebers. Die Gejamtheit bder in
einer Cde jujammentreffenden BVegrenzungsildchen und Kanten
bilbet ein Vielfant. Die Gejamtheit der in einer -Be:
grenzungsflade liegenven Cclen und Kanten bilbet ein ebenes
Vieled. Dieje Vielecte hHeifen die Flddhen des Polyeders,
ihre Gejamtheit Dbildet feine Obervfladhe. Die Verbin-
oungsjtrede gweier nidht in dber ndamlidhen Begrenzungsflache
liegenden ©den Deift eine Diagonale. Legt man durd
prei over mehr €den, von benen hodhjtens zwei in der ndm:
lihen Begrenjungsfladje liegen, eine Cbene, fo heift deven
Sdnittfigur mit dem Polyeber ein Diagonaljdhnitt.

b. Breitet man bdie Oberfldcdhe eines Polyedbers ald ein
jujammenhdingendesd Stid in einer Chene aus, nad:-
oem ntan vorher den Jujammenhang der einzelnen Fldchen
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in ben Kanten, joweit e$ notig ijt, geldft hat: To heifst
oie hiedburd) entjtandene ebene Figur ein Nef bes Lolyebers.
€in foldhed fann umgefehrt dazu verwenbdet werben, von dem
Bolyeder ein Modbell (etwa aus Karton) herzujtellen. Das
Jep eined Polyebers fann in ber mannigfaltigiten Weife
und Form gebildet werben. 1lber bdie geftaltlichen Gigen:
jhaften einer Nebfigur Bt jich folgendes fagen:

Da bas Ausbreiten bder Lberfldche eines WVieltants in
einer Gbene nur badurcdh mioglidh wird, daf man dag Viel:
fant lings einer RKante auffdhneidet, Jo muff man bei Her-
ftellung eined Polyeder-Ttepes an jeber Ede mindeftens lings
einer Kante aufidneiden. Die aufgefdnittenen Kanten bilden
pen Umrify ber Nepfigur, und jwar enthalt ber Umrif jebe
aufgeidnittene Kante zweimal. Da nun von: jeder Polyeder:
©de mindejtend eine aujgefdynittene Kante ausgeht, jo miiffen
aud) die Polyeder: Cden jamtlih auf dem Umrif der Nep-
figuc liegen; bie nidyt aufgeichnittenen Kanten, weldhe ins
Jsnneve ber Nepfigur fallen, fonmen daher immer nuv eine
©de bes Umrifjes mit einer andern verbinden, obder: jede
nidt aufgejdinittene Kante teilt bdie Nesfigur in zwei ge-
trennte Teile. *)

Unm. €3 werden im jolgenden nur gew dhulid e Polyeder
in Betvacht gezogen, d. §. foldhe, weldhe nachftehenden 3wei Beding-
ungen geniigen:

1) G2 muf méglich fein, jAmtliche Gcten ded Lolyebers durch
einen qud lauter Ranten zujammengefesten polygonalen Bug, der
jich nicht felbit buvchfchneidet, zu verbindben, o daf alfo, tvenn
nan diejen Jug vom Unfangdpunft bid zum Eudpuntt durchlauft,
man jimtliche Efen, uud war jede Ee nur einmal, pajfiert. )

2) ©dyneidet man bie Oberfliche ded Bolyeders nach einem
der erfien Vedbingung geniigenden KRantenzug auf, jo muf dadurd
ver Jujamntenhang ber Oberflache in der Avt geldf fein, daf ein

*) Mean tann bhiezu Fig. 46 (S. 133) vergleichen.

*¥) Man fann hiesu dad Polyeder Fig. 45. e (. 130) vergleichen,
wo einer der bielen miglidien Rantenziige durch die eingefchriebenen
Bahlen 1...12 angedeutet ift.
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Nuzbyreiten devjelben A einem cbenen Nepe moglidy ijt, ohue daf
ed ubtig wdve, vorfer nod) nach einer tveiteren, nidyt dburdhlau-
fenen Rante aufzuichneiden. *)

Diefe 3ivei Bedingungen treffen zu, wenn 1) dad Polyeder nur
cinfad) zufammenhdugende Fladen (0. b Flachen mit
einer eingigen gejchloffenen Mandlinie*™*) Dbefipt, und wenn 2) bdie
Gefjamtoberflade ecinfad ujammenhingend iff. (Ein
Polheder mit mehefacdy sujommenfingenver Dberfliche entjtefht, wenn
ein gewdhuliched Polyeder einfach oder mehriach burdjlocht wird.)

usdritc(ich) mag Hervorgehoben werden, baf bet einem gewdhn-
[ichen Polyeder febr wohl auch einjpringende Keile vorfommen
fdnnen. — Ein Bolyeder, dad nur audjpringende Keile befilst, Heift ein
fonoeyred Polheder.

c. Bwei Polyeder heifen fongruent, wenn fie jur
Decung gebradht werben tonnen. Jwei LVolyeder heifen fym:
metvifd, wenn fie in jolde Lage gebradht werben fdnnen,
bafy jede EGcde Dbes einen  ju einer entfprechenden Ece bdesd
andern in Beziehung auf eine Ebene fymmetrifd) ift. Fwel
tongruente Polyeder und ebenjo jwei jymmetrijhe Bolyever
haben bdie entiprechenden RKanten, Winfel und Keile bejw.
aleic); je zwei entfprechende Fliachen find fongruent ; je jwei
entjprechende Vieltante find entfprechend=gleidh, und jwar bei
tongruenten Polyebern fongruent, bei jymmetrijdhen jymume:
teifd (1. Anh. 15.a und IL. Anbh. 28. a). Fiir Fongruente
und jymmetrijdhe Lolyeder gebraudt man die gemeinjame Be-
seichnung: entjprecdhendz=gleid.

d. Bwei Polyeder heifen ahnlidy, wenn fie von gleid
vielen Fladyen Dbegrenst find, bdie unter jicdh eingeln ahnlich
und in beiden Polyedern iibereinjtimmend gruppiert fino,
und wenn bie BVielfante an je jwei entfprechenden Eden burdy-
weq fongruent ober durdweg fymmetrijd) find; fie Haben
alfo bie entjprechenden Wintel und Keile Dejw. gleich, und
bie KRanten bed einen jind bden entfprechenden Kanten bes

*) Fig. 46 (S, 133) ftellt dad auf jolche Weije bergejtellte Nep
bed Polyederd Fig. 45. e (&. 130) vor.

) Fig. 47 (S. 133) ftellt 3. B. eine Flache mit 3wei NRand-
linien bor.
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anbern proportioniert. Je naddem bdie Vielfante an ent
jprecdyenden Ccen fongruent oder fymmetziid find, Heifen bie
Polyever gleidhftimmig dhnlich oder ungleidhftimmig
ihnlih. Zwei Polpeber, von denen jedes einem von wei
jymmetrijhen Polyebern gleidhftimmig ahnlich ift, find zu
einander ungleidjtimmia ahnlid.

2—6: Prisma.

2. a. Jieht man durd) die Ccen eines ebenen Vieleds
ABCD .. (Fig. 41) in beliebiger Richtung (aber nicht in
St ber Cbene des Vielets) Parallelen,
und legt durd) je swei aufeinanber-
folgenbe Parallelen Ebenen, jo wet-
, R den diefe von einer jur Vieled3ebene
RTINS parallelen Gbene nad) den Seiten
L& [ | cines sweiten Bieleds A‘BCD . .
565 S gefdhnitten, bad dem erften Fon-
gruent ijt. (Denn ed find, nach L
2, je swei entiprechende Vielects-
jeiten parallel, dbaber, nadh I. 4. b,
ig. 41. je swei entfprechende Wintel gleidh ;
ferner find je swei entjprecdjende Vielectsfeiten gleidh, ba fie
mit den parallelen Verbinbungslinien ihrer Enbpunfte ein
Parallelogtamm bilben.) Diefe Parallelogramme jamt bden
gwei Vieleden begrenzen ein Polyeder, meldhes Prisma
heipt.

b.  Gin Prisma ift alfo ein Polyeder, deffen Dberflache
aus gwei fongruenten und parallel liegenden BVieleden und
aus eben fo vielen Paralelogrammen bejteht, al3 jedes Bielec
Seiten hat. Die Vielede heifen die Grundfladen, die
Parallelogramme die Seitenfladhen des Prismas, bie
Gefamtheit ber Seitenflachen bilbet feinen Mantel. Die
Seiten ber Grundflachen heifen Grundfanten, bie
iibrigen, unter {id) gleihen und parallelen Kanten heifien
Seitenfanten. An jeber Gfe Defindet fich ein Drei:
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