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deren Endpuntte die Ecden eined zweiten Tolhederd, dad mit
pem exften fongruent ijt.

b. Bieht man vpon den Ecden eined Polheders nad) einem
PRuntte Strecten und verfdngert jebe iiber den LPuntt um jich jelbit,
jo beftimmen die Endpuntte der Verldngevungen die Ecken ecined
atveiten Polpedersd, dad mit dem erjten jymmetrijd) ift.

¢. Fallt man von den Ecen eined Polyederd die Sentrechten
auf eine gevade Linie und verldngert jede fiber ihren Fufpunit
um fich) jelbft, jo bejtimmen bie Eubdbpuntte der Verlingerungen
bie Gcen eines zweiten Polyeders, bag mit dem erften fon-
gruent ijt.

+ 5. a, Bieht man von einem Punft S nad) den Eden
eined Polheders Streden und teilt diefe {dmtlich in dem nim:
fichen BVerhiltnis, jo Deftimmen bdie Teilpunfte die Ecden ewned
stveiten Polyeders , dad mit dem erjten dhnlich ift, und zwar
gleichftimmig dahnlic) oder ungleichftimmig dhnlid), je nachdem die
Teilpuntte auf derjelben Seite vom Wuntt S angenontmen twerden,
auf der bad uripriingl. Polyeder liegt, ober auf der entgegenge-
jeten Seite. Biwei entjprechende Kanten ber zivei Polheder ver-
halten fich toie die Gnifernungen jtveier entjprechenden Eckent vom
Punit S. (Vgl, II. Anbh. 18.)

T b. Der Sap: L 10, Buj. 2 gilt aud) fitr dhuliche und
dhrlicy liegende Polyeder. Je nacd)dem die el PBolyeder gleid)-
ftimmig @hulich oder ungleichftimmig &hulic) jinb, jind bei ber
ifnlichen Lage je jwei entjprechende Kanten gleid)-gerichtet oder
entgeqengefelt-gerichtet, und ijt der Uhnlichleitapuntt ein dupever
ober ein inmnerver.

c. Drei dhnliche und dhnlich liegende Bielede ober Polyeber
haben gujammen drei Ahnlichieitdpuntte (und ivar entiveber dret
Gufere ober einen dufeven und el nere), weldje in gerader
Qinie [iegen (dufere ober inrere dhnilichteitsadie). (Bal.
IT. Anfh. 19. — Man betweife, daf die drei Alhnlicyteitspunite in
awei Ebenen, und folglid) in deren Sdnittlinie fegen miifjern.)

6—13: Prisma.

6. a. Der Rauminbalt eined Wiirfeld , defjen Rante bdie
Summe zweier Streden a und b ift, ijt gleid) bem Wiirfel aus

fommerell- Haud, Steveometrie. 7, ufl. 12
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per Rante a, plud dem dreifachen Duwaber aud a, a und b, plus
vem dreiffachien Quaber aud a, b unb b, plud dem Wiirfel ausd b.

b. Unaloger Sap fitr einen Wiirfel, deflen Kante die Dif-
fereny zweier Streden ijt.

7. a. Jn jevem Duaber ijt bag Tuadrat einer Diagonale
aleid) der Summe der Duadrate dreier von einer Ede audgebhen-
ven Kanten.

b. Projiziert man eine Strede auf bdie drei Kanten eined
Oftanten (indem man von den Endpunften der Strede die Sent-
rechten auf die Kanten fillt), jo ijt dad Quabdrat der Strede gleid
der Summe der Qwabdrate ihrer drei Projeftionen.

8. a. Die Summe der Quadrate der vier Diagonalen eined
LBarallelflad)3 ift gleidh der Summe bder Quabdrate bder wdlf
Santen.

b. Die Summe der Quabdrate der jechd Diagonalfldcdhen
eined Larvallelflachsd ift gleich der doppelten Swmme der Quadrate
ver jech? Seitenflachen. (Man ftelle zuerft eine Beziehung anf
ywifchen 2 Diagonalfldchen und 4 Seitenfladjen, die jwijden den
nimliden vier LParvalelfanten liegen.)

9. a. Jebe durch den Mittelpuntt eines Parvallelfladh)d ober
pen Peittelpuntt der Adyje eined vequl. ‘Pridmad von gevader
Seitengahl (Eylinders) gezogene und von der Oberflache begrenzte
Strede wird in jenem Mittelpuntt Halbiert.

b. Jebe bduvc) dem WMittelpuntt gelegte Schnittebene teilt
den @orper in jwet {ymmetrijdhe Teile.

¢. ©duneidet man einen Eylinber durd) jiwei beliebige Ebenen
(die ficd) fjelbjt nicht innerhalb ded Eylinderd jchneiden), jo hat
dag wijden thnen enthaltene Ehlinderitiid gleiden Jubalt und
gletche Mantelflache mit einer Jone ded Cylinders, die das Stiid
der Achje swijchen den wei Schnittebenen zur Hihe hat. (Vgl.
audy ILII. Anh. 12. c.)

10. a. Jedem Qnader [t fid) eine Kugel 1wm bejdhreiben.

b. Jedem Jhomboeder *) [dft fich eine Kugel ein bejdjreiben.

11. a. Jeped Jthomboeder Fanm in ein vegulires jedhdjei-
tiges *Prigmatotd und e fongruente dreijeitige Pyramiden, die

) Unter , Rhomboeder” ift hier und im folgenben ftetd ein
Hhomboeder im engeren Sinne (vgl 1II. Einl. 5. b) verftanden.
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mit vem Pridmatoid die Guvundflacdhen gemein haben, zerlegt
werden. Die Seitenjlacdjen ded Pridmatoidd und der Phramiden
jfind fongruent, bie Hihen find gleich und fallen in die Haupt:
bingonale bes Rhomboeders. Daz Pridmatoid it = 3, jede
Pyramide — § ded Nhomboeders. :

b. Die Mitten von fehd Kauten eined Wiirfeld , die nicht
purch) die namlidhen zwei gegeniiberliegenden Ecen gehem, liegen
in einer Gbene und bilben die Ecen eimed reguliven Sed)zeds.

12. a. Sdneidet man ein Pridma durd) ewme beliebige
Ebene, fo fiegt der Flachen-Schwerpuntt dber Schmittfigur auf dex
Berbinbungslinie ber Schwerpuntte der zivei Grundfldchen. (Man
bew. den Sah zuerft fiiv ein dreijeitiged Pridma, zerlege ein
mehrieitiges Prisdma in lauter dreifeitige, und fonjtr. bie Sdywer-
punfte der Flachen iwie im BVew. von IIL 20. a. — Die Teil:
dreiecte der Schnittfiqur jind nach) T. Anh. 31 denen der Grund-
jlachen proportioniert.)

b, Der Sdjwerpuntt einer ebenen Figur projiziert fich als
Schwerpunit der Projeftionsfigur.

c. Der Inbalt eined jhiefabgejhnittenen mehrieitigen *Bris-
mad ift gleich bem Jnbalt eines fenfrechten Pridmas, das den
gleichen Querjdhnitt, und die Stredte pwijchen den Sehiwerpuniten
ber Endpolpgone zur Hihe Hat. (PMan bevechne den Snbalt
mitte(3 T11. 16. Buj. 2, und die Strecte ivijchen den ivei Schiwer-
puntten mittels ded &. 164 erwifhnten Trapes-Sapes.)

13. Gin Prisma wird von jwei Ebenen, bderen Miedian-
ebene fenfrecht zu ben Seitentonten iff, nad) fongruenten Biel:
ecfen gejchnitten (Wecdhjeljdhnitte).

14—29: Pierflad). Sdywerpunkt.

14, Die Summe der jed) Keile eines BVierflachsd liegt zroi-
ifen 4 R und 6 R. (Die Summe der fphir. Eyrzefie der Drei-
fante an ben vier Eden muf > 0 und < 4 R fein. Jum Bew.
bringe man bie Spigen ber vier Dreifante durd) Parallelver-
jhiebung in den Meittelpuntt einer Rugel.)

15. Die Mittellotebenen der 6 Kanten eined Bierfladhs
jchneiden fich zu je dreien mnach 4 Gevabem (den Mittelloten

per Flachen) und gehen alle 6 durd) eimen Puntt, mweldper
12%
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