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vier Teilpuntte der Hohenabidmitte bejtimmte Lierflacdhy ift mit
pem Haupt-Bierflacy Ghulich und hnlic) liegend.)

28. Sn jevem Bievflach ift dev veziprofe Wert bed Halb:
mefjers der einbejchriebenen Kugel gleich der Summe der vezi-
profen Werte der vier Hohen und gleich der halben Summe ver
vesiprofen Werte Der vier Halbmefjer de anbefchricbenen Kugeln.
(Sind a,, a,, a,, a, die vier Seitenjlachen, b ohy ol BT bie
sugehbrigen Dohen, r,, 1y, 1,, 1, die albinefjer ber anbejdrie-
beren @ugeln, v der Halbm. der einbejdyriebenen Qugel, fo ijt:
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29, a. Bieht man in einem Bierflac) von den Gden A, B,
¢, D nad) den gegeniiberliegenden Fladjen pier Streden AAY
BB, CC!, DD!, bie fich in einem Puntte O jdhneiden, fo ift:
QAL 0B 06 50T AQ.,. B0 G0 DO
ax T ee oo DD = L W Ax T BB OO DD~
(Mittel3 der Verh. der vier Teilpyramiden zum Ganzen Bierflad.)

b. Rt man von einem befiebigen Punit im Qnnern eined
Bierflachs die Sentrechten auf die Flhchen, jo ift die Summe ber
vier Berhiltnifie ans je einer Senfrechten und der ihr parallelen
Hihe = 1.

¢, Die Summe der Eutfernungen eined peliebigen Pounttes
im Jnnern eined vegul. Tetraeders bon den bier Fldchen ift fon-
ftant, und war gleid) der Hihe ded Tetraeders.

30—37: Pyramide und Fiegel, Pyramiden= und Fegelrumpf.

30. a. Su einer Dreijeitigen Pyramide, deren Dretfant an
ber Spipe ein Oftant ift, find oie Winfel der Grunbdjldche alle
fpits; die Projetionen der Seitenfanten auj die Grundildde fuile?u
in die Hihen der Grundildde, bie Projeftion der Spibe fallt in
den Schnittpuntt der Hoben.

b. Das Duadbrat der Grundildcdhe ijt gleid) ber Summie bev
Quabdbrate der Seitenjlachen.

31, a. llm jedbe rveguldve Pyramide und in jede veguldave
Pyramide [aft fich eine Rugel bejchreiben. _

b. Wm jeden vegul Pyrvamidenrumpy (Gt fich eine Kugel
bejchreiben.
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c. Jn eimen Regelvumpf laft lidh eine Rugel bejdhreiben,
wenn die Mantellinie glei) der Summe der Grundfreis - Halb-
meffer ift.

32. a. Stellt man das Nep einer Pyramide dabdburdy fer,
baf man [dngs den Seitenfanten auffchneidet und die Seiten-
fladen burc) Drehung um die Grundfanten in die Gbhene der
Grundjlddye umlegt, fo jdhneiden fich in diefer Nepfigur die Sent
rechten, die von den. freten Geen dex Seitenflachen auf die zu-
gehorigen Grundtanten gefallt werben, in einem LPuntt, weldyex
oent Fuppuntt der Hiohe der Pyramide vorfrellt.

b, 3n jeder PLyramide ift dbie Summe der Seitenflacdyen grofer
algd e Grundflache,

c. Hegt man in einem Lri®@ma ober Pyramidbenvumpf jtvet
Settenflidhen , die ecine Seitenfante BB gemein Baben, bdurd
Drehung um die Grunbdfanten AB und BC in die Gbeme der
unteven Grundfldche um, o jdhneiden fich die Sentrechten, bdie
vort den zivei lmlegungen bdes Punftes B auf bdie entjprechenden
Grundfanten gefallt werden, in einem Puntt, der die Projeftion
per Gde B auf die untere Grundfldche vorftellt.

93. Die Abwiclungafigur des Manteld cines Regeld, defjen
Achienjchnitt ein gleichfeitiges Dreiedt ift, ift ein Halbireia.

34 Wird eine vegulire quadratijche Pyramide von einer
burd) eine @runbdiante gelegten Schnittebene halbiert, o werden
gtoet Seitenfanten von ihr golden gefhnitten. (ITI. 16, Buf, 2))

35. Der Mauminhalt eined Polyeders, in dad fidh eine
Rugel einbefhreiben (&ft, ift gleid 5 mal Dberfliche mal Halb-
mefjer der einbejdyriebenen Qugel.

36.  Haben zwei dreijeitige Byramiden an den Spigen ent:
iprechend-gleidhe Dreifante, jo berhalten fich ihre Snbalte wie die
Lrodufte ihrer Seitenfanten.

37. a. Lerbalten fidh in einem Pyramidenvumpf et ent-
fprechenve Seiten der Grundilicdhen G und G* wie m ju m’', und
teilt ein Pavalleljhnitt die Hihe im BVerhiltnia Vi s Vm',
jo baf der grifere Abjchnitt an die groBere Grundildche ftoft,
o ift die Scnittfigur: S = VGG. Der Jnhalt des Pyrami-
denrumpfed ift alfo gleich der Summe der drei Pyramiden, welde
bie brei Fladen G, G, S u Grundilichen und bdie Hihe des
Pyramidencumpfes jur Hihe haben.
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b, Der Rouminhalt eines Regelrumpfed ijt gleid) cinem
Gplinder vou Der gleichen $Hohe und einem Halbmefjer gleidh
ber Halben Summe Der ®rundtreid - Halbmefler ded Rumpjes,
plus ecinem Qegel von ber gleidhen Hibe und einem @rundfveis
$Halbnefjer gleich der Halben Diffeveny ver G rundfreis-Halbmeifer
ped Humpied.

38—39: Prismatoid.

38. a. Der Jnbalt eined Pridmas, befjen Grundiladen
Trapeze jind, ift gleich dem avithm. IMittel zifchen den el
varallelen Seitenflachen — mal ihrer Cutfermung.

b, Der Jnhalt einesd jchiefabgejchnittenen Parallelflache ift
gleich Dem arithm. Mittel zwijchen den vier Parallelfanten oder
atifchen el gegeniiber(iegenden Ravallelfanten — mal dent 3u
ihnen jenfrechten Dueridyuitt. (1L 16. Auf. 2.)

39, a, Gin Prismatoid werde auf die Ebene jeirter unteren
®rundflache G projiziett; die obere ®rundflche (Dediflade) jei D.
Die algebr. Summe der Projettionen perjenigen Seitenfladen,
bie mit D eine Qante gemein haben, (Dberdreiece) perde durd)
O, biejenige der itbrigen Geitenflicyen (Unterbreiede) purdy U
beseichnet; jo 3war, dbaf in ben et algebr. Summen jebe Fldche
mit pofitivem oder negafivem Borzeidpen verjehen wird , je nad:
bem fie fich mit obenliegender ufenjeite oder Srnenfjeite proji-
siert. Man hat dann ftetdg: D+ 0+ U —G. St bie Hibhe des

| e : ¥
Reismatoids = h, jo ijt fein JInhalt: K = 5 | 3D+20+U)

1 5
pber = ‘%l (2D+G+0). (SahvonC. Gufjerow.) Man

beriidfichtige auch den Fall, daf stoei Seitenfldchen, Die eiren
einfpringenden eil einfchlieen, in der Projettion anf bie ndm-
fiche Seite ber Qeilfante zu liegen tommien, jo daf in Der Nabe
ber Rante die Polpederoberflache von etner 3ur @rundfldde jent:
vechten Qinie in vier Punften gejdhnitten wird.)

b, St bie Hihe eined Prigmatoided = h, eine Grundildde
= (G, und derjenige Rarallelfchnitt, Der bon G eine Enifermung

h

h:; hat, = 8, fo ift der Jnbalt: K = 4 G+4+38).
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