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190 ITI. Budy. Anf. 47—51.

47—63: Neguliive und halbreaulive Polyeder. Requl, Rryfallfyfem.

47. a. Je pwet Gegenfanten eined vequl. Tetvaeberd find
au einander fenfrecht. Die Verbinbungsdftrede ihrer Mittelpuntte
ftellt ibre tiirzejte Cntfermung vor.

b, Bet Dodefaeder und JFfojaeder {find 5 Gruppen von je
3 Paaren parallefer SLanten vorhanden, deven Ridhtungen zu ein-
anber fenfrecht find.

48, v jebed vegul. Polyeder (Gt fich eine Kugel fon-
jtruieven, bdie jamtliche Ranfen in deren Halbierungdpuntten be-
vithrt.  Shr Puttelpuntt fallt mit bem IMittelpuntt der ein- unbd
ver umbejdyriebenen Qugel jujammen.

49. a. Die Mittelpuntte der Flichen eines vegul. Polyeders
bilben die Ecen eined anbern, dem erften zugeordueten rvequl. Po-
Ipeders. (Bgl. IIL. 4. Buj.)

b, Jit einer Sugel ein vegul. Polpeder cinbejchrieben, und
legt man in feinen Gden bie Berithrungdebenen an die Rugel,
10 jdliegen bieje ein jweited, dem erjten zugeordueted vequl. Po-
[yeder ein; und umgetehrt.

c. Die Ebenen, bie dburch bie Endpuntte der von je einer
Ede ausgehenven RLanten eines vegul. Polyebers — ober durd)
Puntte diejer Kanten, die von der Ede gleih weit abftehen —
gelegt twerden, jchliegen ein jiweite3 , dem erften zugeorbneted
regul. Polpeder ein.

Wean jagt daber, die Flddhen ded einen von zwei ugeord-
neten vegul. Polpedern ftumpfen die Eden ded andern ab.

50. Die Eden jedes der in IL Anh. Wufg. 61 bejprochenen
jinf MNepe von vegul. fphir. Bieleden auf einer Kugeloberfliche
bilben bie Gden eined der Rugel einbejdhriebenen — ober die
Bevithrungdpuntte der Flachen eined der Rugel umbejchriebenen
vegul. Polheders. (Hiernad) fann man aud) von der Sphirit
aud gu den vegul. Polyedern gelangen, und jwar reichen hiezu
bie Drei vegul. Dreiecd3nehe aus.)

1. Haben ziwei einander gugeordnete vegul. Polyeder gleiche
Dalbmefjer der wmbejdyriebenen Kugeln, jo Haben fie auch

a. gleihe Halbmeffer der ihren Fldchen umbejchriebenen
Kreife, und daher aud) gleiche Halbmeffer der einbejchriebenen
Sugeln. (Dip jphav. Mittelpuntte der den Flichen des einen
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umbejdyr. RKreife bilben die Eden eined mit dem andbern fongr.
‘Polyeders.)

b. Das Produft der Halbmeffer der fantenberithrenden Ku-
geln ift gleich dem Produft der Halbmefjer der einbejdhriebenen
und der umbejdhriebenen Qugel: ' = rR. (Bei der in a. an:
gedentetent Qage liegt je ein p und ein B bez einen Pol. beziw.
mit einem ' und einem r ded andern in der ndmfichen Geraden.)

¢. Die Rauminbalte ber zwei Polpeder verbalten fich rote
bie Halbmefjer ihrer fantenberithrenden Kugeln. (Sap von Do ftor. )

52, a. llnter ven Gden eined Wiirfels jnd 2 Gruppen von
je 4 Gcden vorhanden, die gugleich Ecen eined regul. Tetvaeders
find : Die Tetvaederfamten werden durd) Cuabratdiagonalen vor:
geftellt. (Bgl. ILII. Anb. 19. d.)

b, Unter den Ecen eined Dobdefaeders jind 5 Gruppen von
ie 8 Gden vorhanden, die gugleich Een eines Witrfeld find ; Die
Wiirfelfanten werden burd) Fiinfectddiagonalen vorgeftellt (TLL. And.
47. b). Das Dodefacder fann aujgefaft werden ale Witrfel, auf
befjen fechd Flachen fongruente Walmddacher aufjipen; jede Prei-
ect3fldche eined Walmdached bilbet mit einer Trapesfldche eines
andern Zufammen ein vegul. Fiinfeck.

53. a. llnter den Fldchen eined vegul. Dftacderd find 2
Gruppen von je 4 Fldchen vorhanden, die (eriveitert gedacht) ju-
qleid) Flachen eined vegul. Tetraederd jind. (Bgl. [1I. Anf. 19.
e und d.)

b. Unter den Flachen cined Jfojacders find 5 Gruppen von
ie 8 Flachen vorfanden, die jugleid) Fladjen einesd Oftacderd find.
(III. Anh. 52. b und 49. b.)

54. a. Die Mitten der 6 Kanten eined Tetvaederd bilven
bie Geen eined Dftacders. (Bgl. IIL Anf. 19. c.)

b. Die Mitten der 12 Kanten eined Wiirjels oder gines
Oftacberd bilden die Gcen ded niamlichen gleichedig - halbregul.
Polyeders, deffen Dberflidhe aus 8 fongr. regul. Dreiecen und
6 fongr. OQuadbraten befteht, und an Ddefjen Gcen fich tongr. BVier:
tante befinden. :

. DieMitten der 30 Ranten eines Dobefaeders oder emes
Stojacders bilben die Ecen des nimlicdyen gleichedtig = halbregul.
Bolyeders, defjen Dberjliche and 20 fongr. vegul. Dreieden und
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12 fongr. vegul. Fiinfeden bejteht, und an bdejjen Eden fich fongr.
Rierfante befinben.

Durd) Eriveiterung der Fldcden bder in a, b, ¢ genannten
Polyever erhalt man je zmwei zugeordmete vequl. YBolyeber in jtern-
formiger Durchoringung (ziei zugeordnete requl. Lolyeder ,im
Gleidhgemicht”.)

55. Legt man durd) jebe Kante eined rvegul. Polpeders eine
&bene, bie mit ben anftofenden Flacen gleiche Keile bilbet und
pas BPolyeder nidht jdhneidet, jo umjcdhliefen diefe Ebernen

a. beim Tetvaeder bie Fldchen eines Wiivfels. (Wql. 111
Anp. 52. a.)

b. Beim Wiirfel und beim Oftaeder umfdhiefen die 12 Ehemen
paz ndmlidhe gleihflachig-halbregul. Polyeder, weldhesd R Hom-
ben-Dobefaeder oder Branatoeder heifpt: Seine Ober-
jliche bejteht aus 12 fongr. Rbomben, bderen fleinere Diago-
nalen die Wiirfelfanten, deven qrofere Diagonalen die Oftaeder-
fanten find. €3 hat 14 Ccden; an den 8 Wiirfeleden befinden
jich fongr. regul. Dreifante, an ben 6 Oftaedereden fongr. vegul.
Liexfante,

c. Beum Dobefaeder und beim Jtojaeber umjdhliegen die durdh
die 30 Ranten gelegten Chenen dag namliche gleichfldchig-halbregul.
Lolheder , weldied Hhomben-Triafontaedber oder ifo-
jaedrijdes Granatoeder heift. Seine Dberflache be-
jteht aug 30 fongr. Rbomben , beren fleinere Diagonalen bdie
Dodefacderfanten, deven grofere die Jfojacderfanten find. &8
bat 32 Eden; an den 20 Dobdefaedevecfen Dbefindben fich fongr.
vequl. Dreifante, an den 12 Jfojaedevecten fongr. vegul. Fiinftante.

Man jagt, die in a, b, ¢ genannten Polyeder ftumpfen
pie Ranten der urjpringl. Polyeber ab. — Die beiden
Granatoeder Heifen aud) Keplevijde Rivper.

56. Die Fladen der in 55. a, b, ¢ genannten Polpeder
bevithren Die fantenberiithrende Rugel bed uripriinglichen Polye-
verd ; bie Beviihrungdpuntte jallen in die Mittelpuntte der Fladyen
und bilven bie Eden ber in 54. a, b, ¢ genannten Rbrper, (die
Slachen der eviteren ftumpfen die Gden der lepteren ab). Die
Diagonalen der Fladen der in 55 genannten Polpeder bilden die
jcharfen Kanten dev in 54 (Schlufbemerting) genannten fternférmigen
RKirper.
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51, a. Dad oftaedr. Granatoeder fann w 4 fongr. fhimpfe
Rhomboeder (vgl. TIL. Einl. 5. b) zerlegt werben. (4 Wiirfel-
ecfen ded Gyranatoederd, die zugleid) Tetraederecden find, ftellen
pon jedem Rhomboeber eine Hauptede bor, bie 4 andern Haupt-
ecfert liegen im Mittelpuntt.)

b. Die 6 Granatoederflichen, welde an dem ald 6-feitiged
Prismatoid aufgefafsten Oftaecder die Seitenfanten abjtumpien, ge-
hiren eimem rtegul. 6-feitigen Pridmenmantel an, deffen 6 Kan-
tent der Pridmatoid - Hihe parallel find. Dad Granatoeder fann
(in 4-facher Weife) aufgefaht werden ald 6-feitiged Pridma, dad
burch je 3 Fldchen obent und unten dachfsrmig (xhomboedrijdy) gu-
gefpit ift. Simtlidye Keile find = 120°

Beim ifofaedr. Granatoeder find 6 Gruppen von je 10 Fladen
vorfanden, die einent vegul. 10-feitigen Pridmenmantel angehiren.
Seber Reil ift = 144°

. Berbinbet man in einem rvequldren 6-jeitigen Pridma
cinen auf der oberen Werlingerung bder Pridmenadje beliebig
gemihlten Punft mit drei nicht auf einander folgenden Eden der
oberen Grundfldche umd legt durch je et Verbindungslinien eine
Gbene, jo jdlicgen diefe drei Ehenen jujomumen mit vem Pridmen-
mantel und der untern Grundfliche einen Kbrper ein, der von
3 fongr. Rhomben, 6 fongr. Trapezen und einem regul. Sedyded
begrenzt ift. Gr Dat ftetd den gleichen Rauminpalt, wie aucd) der
Bunkt auf der Achje angenommen werden mag. Die Oberfliche
bagegen ift verdmbderficy; fie ift am Heinjten filv biejenige An-
afme = welche mit der Granatoederjorm iibereinftimmt. (Form
ber Bienenzellen.)

58. Die 6 Gen eined Dftacderd feien mit A, die Mittel-
puntte feiner 8 Flachen mit f, die Mittelpuntte jeiner 12 Kanten
mit k bejeichuet, fein Mittelpuntt fei 0. Auf den 6 Strahlen OA
jeten ferner 6 gleihe Streden OB > 0A abgejdhnitten. Die
6 Strahlen OA bilben Ddie Qanten von 8 Oftanten. 3 Punite
A ober B, bie auf verfdhiedenen Panten ded nantlichen Oftanten
fiegen, toerden im folgenden diejem Ottonten zugehdrig ge-
nannt, Gin Punft, der auf einem Strahl Of ober Ok liegt, tird
mit F ober K begeichnet.

a. Qegt man durd je 3 Puntte A, A und B, bie bem
13

fommerel [=Haud, Stereometrie. 7. il
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namfichen Oftanten jugehoven, eine Ebene, o umjchliefen die
24 quf biefe LWeife mbglichen Ehenen ein Polheder, dad P hra-
midbenoftaeder heipt*). €2 fann namlidh aufgefapt twerden
alé Oftaeder, auf defjen 8 Fladhen fongr. requl. Lyramiden auj:
gefet find. Die Spigen F diefer Pyramiden liegen auf den
Straflen Of und bilden die Eden einesd Wiirfels. Die 24 Fld-
den ded Rbrperd find fongr. gleichichentlige Dreiecde. An bden
8 Wiirfeleden F befinden fich fongr. rvegul. 3-fante, an ben 6
Dftacbereden A: fongr. (micht regul.) 8-fante. — Jijt OB gleid)
OA plud der Oftacderfante, jo find auc) bie 8-fante veguldr, der
Rirper gehirt aljo danw zu den gleichilichig - halbreguliven *Po-
fhedern, — Wirh OB == 00 gewdhlt, {o fallen je ivet an eine
Ottaederfante anjtopende Dreiectaflichen in eine Ebhene: dasd Py-
vamidenoftaeder geht in bag Granatoeder iiber.

b. Qegt man burch je 3 Puntte A, B und B, die bem nim-
fichen Oftanten gugehorven, eine Ebene, jo umjchliegen die 24 quf
diefe Weije miglichen Ehenen ein Polpeder, dad Leuzitoeder
heit. Die 24 Flachen ded Korperd find fongr. Deltoide (Bier-
ece, die in Beziehung auf eine Diagonale {ymmetrijch find). Dex
Kbrper hat 26 Ccden von 3erlei Urt, ndmlich: 6 Oftacdereden
A, 8 Gden F (Wiirfeleden), 12 Eden K (weldhe die Ecen
bed in Anp. 54. b genannten Kidrpersd bilden). Die 48 RKanten
find pon 2erlei Art; die 24 Ranten AK finnen al3 gebrodene
Oftaederfanten, die 24 Ranten FK ald gebrodene Wiirfel-
fonten begeichnet werben. n den Eden A befinden fich fongr.
requl. 4-fante, an ben Eden F : fongr. requl. 3-fante, an bden
Eden K: fongr. (nicht requl.) 4-fante. — Jit OB gleih OA plus
per Dftacderfante, jo find aud) dbie lebtgenannten 4-fante vegul.,
ba2 Polyeder ift alfo gleichiladyig-halbregulir. — JFjt OB =2 OA,
jo bifben bdie PDaupidiagonalen bder Deltoide die Kanten eined
Granatoederd, ber Rirper ftumpft alédann die Kanten ded Gra-
natoeberd ab. — Wird OB = o0 gewdhlt, jo geht dagd Leuzi-
toeder i Den Wiirfel iiber.

e. Legt man ourch je 2 bem ndmlichen DOftanten zuge-
porige Punfte A und B pavallel ju feimer dritten SRante eine

*) Um Hhier und im folgenden rafdh eine Vorftellung von bdem
fraglichen Sbrper zu gewinnen, betrachte man jebedmal zundchft nur
bie zu eimem Oftanten gehdrigen Ehenen.
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Ghene, jo umjdytiefen die 24 auf dieje Weije midglichen Ebenen
ein Polyeder, dad PLyramidenwdvfel heit und auf
gefafit wecden fann al8 Wiirfel, auf bdeffen 6 Flidhen fongr.
vequl. Pyramiden aufgefept find. Die 24 Flachen find fongr.
gleichjchentlige Dreiecte. Der Rirper hat 6 Gden A und 8 Eden
F (Wiirfeleden). An den Eden A befinden fic) fongr. vegul.
4-fante, an den Gden F: fongr. (nicht vegul.) 6-fante. — Jit
OB = 2 0A, fo ift der Qbrper gleichflachig -halbreguldr, (Fry-
ftallfjorm pon Gold und Silber). — Jijt OB = OA, jo gebt er
Pyramideniviicfel in dad Granatoeder iiber.

Die Fliachen ded (allgem.) Pyramidentviivfeld fumpfen Dbie
gebrochenen Dftaederfanten eined Leugitoederd ab. Umgefehrt
ftumpfen bdie Flachen ded Leugitoederd bie Pyramidenfanten eined
Byramideniiivfels ab.

59. 9uf den 6 Halbdiagomalen OA eined Dffaeders feten
6 gleiche Streden OB und 6 gleice Streden OC abgejdnitten,
und 3war jei OC > 0B > O0A. Jm iibrigen migen die ndm-
fichen Bezeichnungen gelten wie in 58, — Legt man ourd) je 3
Puntte A, B, C die dbem ndmlichen Dftanten zugehiorven, eine Cbene,
jo wmidhliegen bie 48 auf diefe Weife mbglichen Ebenen ein Po-
Iheber, basd Adtundoierzigfladner oder Diamantoeder
heipt. Die 48 Flachen find fongr. ungleichjeitige Dreiede. Der
Qorper hat 26 Eden, und jvar bon pem ndmlicgen Charatter
wie bas Leuzitoeder (6 Cden A, 8 CdenF, 12 Gden K). Bet-
gleicht man das Diamantoeder mit dem Leuzitoeber, jo erjdjeinen
pie Deltoidflachen ded lepteren lingd ihren Hauptdiagonalen ge-

_ 1 1 e e . :
brodhen. — Fiir den Fall, vaB OB - 0C —0A ijt, liegen je 3ivet

Gden A mit ywei Gden F in einer Ehene und bilben bie Eden
eined Rhombus; man Hot dann Die jpezielle Form Dbed Pyra-
midengranatoeders. — Die 72 Kanten be3 Diamantoeders
find von Berlei Art: die 24 Kanten AK tonnen alé gebrodjene
Oftacberfanten, die 24 Kanten FK ald gebrodjene Wiirfel-
fanten, bdie 24 fanten AF ald Ryramidenoftacder- oder Pyra-
mideniviirfel-Ranten (eventuell ald & ranatoeberfanten) bejeichnet
wetben.  Un den Gden A befinden fid) fongr. (nicht regul.)
8-fante, an ben Gden F — 6-fante, an den Ectent K — 4-fante.
— Jit OB gleih 3 OA minud der Oftaeberfante, und OC gleid
13*
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OA plusd der doppelten Oftaederfante: fo it der Rbrper gleich-
flachig-Halbreguldr. (Bum Beteid betradhte man bie Schnittfigur
einer durd) et Strahlen OA und Of gelegten Ehene. JFn diefer
jeien A, F, K drei auf einander folgende Gcden. Madyt man ki
pavallel und gleid)=-gerichtet mit OA und gleich der Halben Of-
taederfante, jo mup KF durd) 1 gehen, wenn dad Bierfant bei
K regul. jein joll. Schneiven fih ferner FK und Ak in m, fo
mup Fm = FA fjein, wenn dad 6-fant bei F vegul. fein joll.
Da jich mun Ak und OF in f jdhneiden, und fk = 3 fA ift, jo
mup fein: km = § Ak; folglid), wenn OA und KF fid) in B
fdhmeiden: OB—OA = 4kl, u. §. v.)

Anm. Ditaeder, Phramidbenoftaeder, Granatoeder, Leuzitoeder,
Wiirfel, Pyramidentwiirfel, Diamantoeder ftellen die 7 eingig moglichen
(volljtandigen) Formen ded rveguldren Krpjtalljyitemsd vor. Dad Dia-
mantoedber ift bdie allgemeinfte Form, von bder bdie 6 1ibrigen al3

" pezielle Fille angefehen werden fdnnen. — lebrigend jind fryjtallo-

graphijeh nur joldhe Formen miglicdy, fiiv welde die Achienabjchnitte
OA, OB, OC in rationalem Berhiltnid ftehen. E3 haben dafher die in
58. a. u. b und in 59 erwdfhuten Halbreguldren Formen nux
geometrijdesd Jnteveffe.

60. a. Unterdriidt man bei einem Pyramideniviirfel bdie
ilfte der Flachen und [dft die anbere Hdlfte bid zu ihrem
gegenfeitigen ©dynitt ficdh ausdbehnen, o zwar, dap tmmer drei
jolche Flachen unterdriidt twerben, die mit einer bleibenben Fldche
eine Qante gemein haben, und umgetehrt: jo entfteht (ald Halb-
fladgner des Phramidentviirfeld) ein von 12 Fiinfeden be-
grenzter forper, weldher Byritoeder heift (Rrpjtaliform ded
Sdywefelfies mit OB = 2 0A). Jjt im urfpriingl. Pyramiden-
iitfel OB = L0A (1+v/5), jo ift ber Rbrper ibentijh mit
vem vegul. Dodefacder. Andernfalld find die 12 Fiinfece nicht
veguldr , aber fymmetrijh) geftaltet. Der allgem. Rbrper fann
(oie bad regul. Dobefacder, bvgl. IIL. Anh. 52. b) aufgefafit
werden ald Wiirfel, auf defjen 6 Flachen fongr. Walmbdddher auf-
fiben; boch haben Ddeven Fivftfanten eine anbere Léinge ald bie
iibrigen unter jid) gleichen Ranten. — Laft man die Jeither unter-
pritdten Flachen ded Phramidbenmwiirield bid zu ihrem gegenjei-
tigen Sdnitt fid) ausdbehnen, fo entfteht ein jweites, dem erjten
fongr. Pyritoeder, weldjed das erfte fo durdhdringt, daf je zwei
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Firjttanten fih vechtwinflig durchjchneiden und gegenfeitig hal:
bieren. (,Bwilling ded eiferiten Kreuzes.”)

b, BWerfihrt man beim Diamantoeder ebenjo wie in a), fo
erhilt man ald Halbfldduer einen von 24 (unjpmmetr.) Fiinf-
ecen begrenzten Rbrper, weldher Gyvoeder heit. ®eht man
sunddft vom Pyramidengranatoeder aus, jo perhilt fid) deffen
Halbflichuer um Granatoeder Ahnlic) twie das Pyritoeder Fum
Witrfel: er fann aufgefafpt werden ald ®ranatoeder, auj defjen
12 Fldchen rhombijche (Jhief-jymmetrijch geftaltete) Walmbadjer
auffien. Beim allgemeinen GSyroeder erjheint die Grundjladhe
jeded TWalmbached lingd einer Diagonale gebrodhen. Der Kirper
hat 38 Gden; die 6 EGden A und 8 Gen F des Diamantoederd
find geblieben, Dagu fommen af3 mneue Ecfen (anjtatt Der 12
Gden K) bie 24 Endpunite E der Fivjtfanten. An den Ccden A
befinden ficdy vegul. 4-fante, an F: vegul. 3-fante, an E: nidt
vequl. 3-fante. Die 60 Kanten haben Jerfet Lingen™).

61. a. Sefst man ziei fongruente vequl. Pyramiven jo an
einanber, daf die Grundflichen fich beden, jo Beift der ent
jtehende Rbrper eine Doppelpyramide. Sind pie Reile an
ben Grundfanten der Byramiden halb jo grof ald bie Reile an
den Seitenfanter, jo ift der Kirper gleichfldchig-halbregulir.

b. Sind die jwei Pyramiden 2n-feitig, D endet man auf
bie Doppelpyramide dazjelbe Berfahren an wie in 60, jo erhalt
man al Halbflichner ein von 2n fongr. Deltoiden umjdlofjenes
Polyeder, weldhes Trapegoeder eift Dasfelbe entfteht aud,
wenn man in einem vegul. 2n-feitigen Prizmatoid Die Grund-
flichen unterbriidt und Ddie Seitenfliichen fidh pyramidal ertweitern
[GBt. — St in den awet urjpringl. Pyramiden Ddie @rundfante
— a, ber Halbmeffer Ded ber Grundfliiche nmbejdjriebenen Kretfed
— R, ber Halbmefjer der den 3ivet Pyramiden-Wdnteln ausd pem
Mittelpuntt der Grumbdflache einbejcd)riebenen Beriihrungstugel

*) &3 giebt audy eine gleidhflachig - halbregulire Jorm Ded Gpro-
eberd. Sie entjteht, tenn in dem urfpritngl. Diamantoeder swijchen
OA = a, OB = b, OC = c bdie gwei Beziehungen gelten:

b*—abi—a’b—a’ = o, c®—8ac’—a’c—a’ = 0.
Do) bietet die Ableitung diefer Beaiehungen auf elenmentarem
Wege Sdymwierigfeiten.
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2

; . R e
= r, und befteht die Begiehung: r — VEira jo ijt dasd

Trapezoeder gleidhfladyig-halbreguldr. (Pan driide ausd, daf bie
Berithrungdpuntie der KLugel mit drei an eine Flade anftofen:
pen Flacen ber Doppelphramide bdie Ccen einesd gleichieitigen
Dreied? bilben miifjen. — Da3d 10-feitige Halbregul. Trapefoeder
ergiebt fich leicht aud dem rvegul. Dodefaeder.)

62. a, Um jened gleiche cEig-DHalbregul. Polyeder und in
jeded gleidh) fLd dhig-halbrequl. Polyeber [dft fich eine KFugel be-
jchreiben. (Man betrachte, wie in IIL 5, bie je aud einer Flidpe
und deren Nachbarjladhen — beztw. die je aud einer Cce und
perent Nadhbaveden — beftehenden Gebilde.)

b, Jft einem gleid) e &1ig-halbregul. Polpeder eine Kugel
umbejdhrieben, und legt man an jie in jamtlichen Eden die Be-
viirunggebenen, fo umjchliefen diefe ein gleich il d i g-Halbregul.
Polheder, dad dem urfpriinglichen zugeordnet oder rezi-
prot heipt. Hat das urfpriingl. Polyeder v vegul. n - ece, v* n'-ede,
vi n'-ede und = entipr.-gleidge p-fante, jo Hat dad vesiprofe
Polpeder v vegul. n-fante, v n'fante, v n'-fante und = fongr.
p-ede. — Umgekehrt: Jit einem gleich f (& chig-Halbregul. Polyeder
eine Qugel einbejdricben, jo bilben die Veriihrungdpuntte die
Eden ded ithm veziproten gleichecfiq - halbregul. Polpeders.
Bu jebem BHalbregul. Polpeber der einen Gattung ijt daber ein
beftimmted ihm vegiprotes ber anbdern Gattung vorfhanden; jede
Gattung fann ausd der andern abgeleitet werden.

c. Die entfprechend - gleichen BVieltante eines gleiche dig -
halbregul. Polyeders find folche, um welde jich Regelflachen be-
jdhveiben laffen. —— Die fongr. Vielecte eines gleidh fla chig-
Dalbregul. Polpeders find jolche, in welche fich Rreife bejchreiben
laffen.

63. a. FRegiprof zu bem in 61 genannten gleichflachig-Halb-
vegul. Doppelpyramiden und Trapezoedern find bdie requl, RPris-
menw mit quabratijchen Seitenfldchen wnd die vequl. Pridmatoide
mit vegul. Dreieden alg Seitenflichen. Uufer diefen Kdrpern,
event Anzahl unbegrenst ift, giebt es (und Fann nur geben) von
jeber Gattung ber Halbregul. Polheder nod 13 Jndividuen. Ein
Zeil von ibhmen ift im vorangehenden aufgefithrt, die dibrigen
fonnen auf dhnliche Weife erzeugt werden wie feme. Man fann
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némficg zu Byramidenoftacber und Pyramidemwiirfel aud) fiiv
bie itbrigen regul. Polyeder Unaloga fonftruieven. Ferner fann
man die in 58, 59 und 60. b fiir Dad Dftacder bejprochenen
Qonfteuftionen aud) auf dag Jtojaeder (Gefenn A, Mittelpuntt O)
amwenden, indem man mit Beg. auf bie 20 von ben Strablen
OA" gebildeten Dreifante genau ¢benjo verfifhrt, wie beim Dita-
eber mit Bez. auf die 8 Dftanten perfahren fourbe. Die 13
gleidh) § L chi g- halbregul. Rolyever find Diernad) folgende: By-
miden-Tetraeder, = Wiirfel, :Dftaeber,=Do-
petaeder, -Jtofaeber; pftaedrijdhed Gra-
wnatoedber, Qeugitoeder, :Diamantoeder,
-®yroeder; ifofaebrijdesd Granatoeder, =Leu-
sitoeder, .Diamantoeder, -@yroeder.

b, Hiemit find (nad) 62. b) sugleich aud) die 13 mbglichen
gleid e i g -halbregul. Formen gefunden. Sie laffen fidh itbrigensd
aud) diveft ~aud ben requl. Polyedern durd) vegelmipiges Ab-
itumpfen threr Eden und Qanten erzeugen, wozu in IIL Anh.
UYufg. 18. b bie Unleitung gegeben wird. (Bom ihuen auszu-
gebert und aud ihnen ie gteir}i}f[ﬁdjig:i]albregul. Kormen nad)
62. b abzuleiten, ijt eigentlic) Der leichtere Weg. Doch bieten
bie febteren Dad grifere Snteveffe.)

II. Konfirubtions-Aufgaben.

1—21: Ronftruktionen von Polyedern und Polyedernehen.

1 Bon einer Pyramide fiud oie Grundfldche und 3ve
Seitenjlachen gegebett. &2 jollen Die fibrigen Geitenfldden, ferner
bie Hihe und Tamtliche Reilyintel purdy Ronftruftion in einey
Gbene gefunden twerden. (Die Seitenflidden finbet man mit Hilfe
pon IIT. Anp. 82.a, bie Hihe und bie Reilinfel an den Grunv-
fanten mitte(d rechtw, Dreiede, die @eilwintel an Den Seitenfanten
wie . « in II. Aufg. 6.)

9. a Bon einem Pridma find geg: pie Grundjlide und
%) awei an einander jtofende — 8) swet it on girtander
jtogenbde Seitenflichen. €2 jollen Die itbrigen Seitenflachen, ferner
pie Hihe und jamtliche @eilwintel durc) Konftvuttion i einer
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