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150) Das Centralellipsoid centrobarischer Korper ist stets eine Kugel
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beliebigen anderen Punkt ihres Aulenraumes, also auch centrobarisch
in Bezug auf jede beliebige aulsen liegende Masse.

Das Attraktionscentrum eines centrobarischen Korpers
kann nur in seinem Imnern liegen. Wird nimlich die betreffende
Fliche von aufsen her influenziert, so wird bei Ableitung zur Erde
swar das Potential fiir den Imnenraum gleich Null, aber nicht fiir
Punkte des Aufsenraumes. Bs ist nicht ausgeschlossen, dals eine
centrobarische Belegung entsteht, wie z. B. bei der Kugelfliiche, aber
darm ist micht der #ulsere, sondern ein innerer Punkt Attraktions-
centrum. Sobald ein Korper seinen Schwerpunkt im Aulsenraume
hat. kann er micht centrobarisch sein. Ringkérper z B., die durch
Rotation entstehen, sind niemals centrobarisch. Auch ein aus ge-
trennten Teilen bestehender Korper kamn als Granzes genommen nicht

centrobarisch sein.

150) [Die wichtigste mechanische Kigenschaft centrobarischer
Kérper ist die, dals ihr Centralellipsoid stets eine Kugel ist,
so dals jede Schwerpunktsachse eine Hauptachse der Triigheit ist.
Ein vollkommen zwingender elementarer Beweis des Satzes scheint
nicht moglich zu sein. Fiir vorgeschrittene Leser sei des Interesses
halber, welches der Satz beansprucht, folgender Beweis gegeben.

Man umgebe den centrobarischen Korper mit einer in sich ge-
schlossenen Fliche. Jede Belegung derselben greife ihm so an, als
ob seine Masse nur im Attraktionscentrum befindlich wiire, denn
ieder einzelne Punkt greift dort an. Ein Kriiftepaar kann also micht
entstehen. Ist die Resultante gleich Null, so sind simtliche Gleich-
gewichtshedingungen, auch die der Kriiftepaare, erfiillt. Der Schwer-
punkt sei Anfangspunkt der Koordinaten.

Man denke sich jetzt die Belegung der Hilfsfliche derartig, dals
das Potential fiir jeden Punkt #, y, z des Innern den Wert zyz habe.

Wird dann die Masseneinheit aus einer Lage x, y, 2 in eine Lage

@y, Y,, 2, gebracht, so ist die Arbeit x,y,2 — 2Yz notig; ist 0 die
Dichte, so ist fiir jede Raumeinheit die Arbeit o (x,y,4, — 2yz) notig,
geschieht die Bewegung parallel zur X-Achse, so ist die Arbeit

8(x, — a)yz notig, fir simtliche Punkte des Korpers also die Arbeit

0 (x, —&)yz — (x, — @) S'ﬁ'f 2,
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Da nun aber das Attraktionscentrum fiir den Korper gesetat werden
kamn, ist zur Verschiebung von Null bis @ lings der X-Achse die
Arbeit
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notig, also muls auch
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sein, also, da =, x verschieden von Null ist,

E’ 0ya =0

Dies ist aber der Ausdruck fiir das Centrifugalmoment, und da dieses
gleich Null ist, muls die X-Achse Hauptachse sein. Die X-Achse
war aber ganz willkiirlich durch den Schwerpunkt gelegt, also ist
Jede BSchwerpunktsachse Hauptachse, des Centralellipsoid also eine
Kugel: (Vgl. Ing-Math. I, Nr. 388.)

Befinden sich also zwei eentrobarische Korper im Weltraum und
giebt man jedem eine willkiirlich fortschreitende und drehende Be-
wegung, so bleibt, wilhrend die beiden sich nach dem Planetengesetz
umkreisen, die Drehungsachse eines jeden konstant gerichtet. Keiner
der beiden beeinflulst den anderen in seiner Drehung. Es handelt sich
also nur um das schon besprochene Problem zweier freien Massen-
punkte. Bei dem Problem der drei Korper z B. ist es gleichgiiltig,
ob man centrobarische Korper oder Massenpunkte nimmt.

Fiir einfache Fille, wie die centrobarische Belegung der Kugel-
fliche, lilst sich nach obigem die Gleichheit der Haupttriigheits-
momente auch elementar nachweisen. |

»Hins der iiberraschendsten Ergebnisse der wundervollen Green-
schen Theorie des Potentials ist der Nachweis der Existenz centro-
barischer Kérper, und die Entdeckung derselben ist gewils eine der
merkwiirdigsten und interessantesten von den verschiedenen An-
wendungen dieser Theorie So urteilen Thomson und Tait iiber
den Gegenstand dieses Abschnitts. HKs handelt sich uwm einen der
Punkte, bei denen die Physik den Mathematiker auf neue Bahnen
geleitet hat. Aus diesem Grunde wurde den betreffenden Korpern
ein besonderes Kapitel gewidmet.
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