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270 Kapitel X .

wandeln. Durch die Abbildung Z = lg 0 erhält man dann eine Ab¬
bildung auf Parallelstreifen , durch die man die Maxwellsche
Pig . 141 erhält , die nach rechts und nach oben und unten durch
Symmetrie fortgesetzt gewisse Probleme über begrenzte und un¬
begrenzte Platten löst .

198 ) Abbildung Z = c,oss.
Auch die Parallelströmung in einem Streifen von der Breite 2 %

läfst sich direkt in die elliptisch -hyperbolische übertragen . Setzt man
nämlich

X - )- Yi = cos (x - f- yi ) = cos x cos yi — sin x sin yi ,
so folgt

X — Yi = cos (x — yi ) = cos x cos yi - f- sin x sin yi ,
durch Addition folgt
1 ) X = cos x cos yi ,

y _ sina; sinj/i
' i

Aus 1) folgt
X2

da aber

so folgt
3)

cos2 yi = — aus 2) sin2 « 7 =J COS2 ä! , ' 3

cos 2 yi -f- sin2 yi — 1 ,

X 2 X2

X 2
in 2 /y. 1

cos 2 # sin 2 x

so dafs den Geraden x — a die Kurve

1 ,

X 2

cos 2 a 1 — cos 2 a
jp _ Qd . h . eine Hyperbel P — Q = 2 cos a oder — = cos a mit x = + 1

als Brennpunkten entspricht
'
, ivofür man noch schreiben kann

P — Qarccos - - - -- - a.

Ebenso kann man aus 1 ) und 2) folgern
X 2 X2

cos* x = — r . , sm‘ y = — . „ . ,cos 2 y %’ J sm ' j/i '

so dals aus cos2 x sin2 y = 1 folgt

4) _ ? ! : _ ,
Y2 .

2 cos 2 y * sin 2 «/
. = 1 .
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Nun ist aber

also

folglich ist

cos yi -f - i sin yi = ei (-v ‘) = e~ ,J

cos yi — i sinyi = ,

cos yi — y -f - e~ v) ,

sin yi = ~ (e'J — er- v) = ~ (f - e~ v) ,

Gleichung 4) lälst sich also schreiben in der Form
X 2

, r 2
5 ) ns +

[\ {e y + e- y)J [! («* - «- »)]
■= 1 .

Mg . 142.

so dafs es sich um die konfokale Ellipsenschar handelt , die den Ge¬
raden y = b entspricht . Fig . 142 zeigt, dafs ein unendlicher senkrechter
Streifen von der
Breite 2 jt auf der
elliptisch - hyperboli¬
schen Ebene darge¬
stellt ist , woraus sich
neue Beziehungen er¬
geben . Der Periodi¬
zität des Streifens
entspricht die der
elliptischen Strö¬
mung und die der ab¬
bildenden Funktion
Z = cos,?.

199) Bemer¬
kungen über Dia¬
gonalprobleme

und über graphi¬
sche Addition von
Problemen . Bildet
man die Diagonal¬
kurven einer quadra¬
tischen isothermischen Einteilung , so werden gewissennafsen Problem
und Yertauschungsproblem in den Gesamtwirkungen graphisch
addieft. Man denke sich die Potentialwerte beider Probleme auf
den beiderseitigen Niveaulinien als Normalen auf der Ebene errichtet,
nach oben , wenn sie positiv , nach unten , wenn sie negativ sind.
Die Lote sind algebraisch zu addieren. Da nun die Teilung
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