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72 Ebene Geometrie .

Grundlinie gleich dem Umfang und dessen Höhe gleich
dem Halbmesser ist .

6 . Parallelogramme — Dreiecke , die einen "Winkel
gleich haben, verhalten sich wie die Produkte der den
gleichen Winkel einschliessenden Seiten .

Datum a , (bc ) , f2.
7 . Aehnliche Vielecke verhalten sich dem Inhalt nach

wie die Quadrate entsprechender Längen .
8 . Das Quadrat über einer Kathete eines recht¬

winkligen Dreiecks ist gleich dem Rechteck aus der
Hypotenuse und dem anliegenden Hypotenusenabschnitt .

9 . Das Quadrat über der Höhe eines rechtwinkligen
Dreiecks ist gleich dem Rechteck aus den Hypotenusen¬
abschnitten .

10 . Pythagoräischer Lehrsatz :
a) Im rechtwinkligen Dreieck ist das Qua¬

drat über der Hypotenuse gleich der Summe der Qua¬
drate über den Katheten .

b) Allgemeiner Pythagoräischer Lehr¬
satz : Konstruiert man über den Seiten eines recht¬
winkligen Dreiecks ähnliche Figuren , so ist die Figur
über der Hypotenuse gleich der Summe der Figuren
über den Katheten .

c) Pythagoräischer Lehrsatz für das
schiefwinklige Dreieck : Das Quadrat über einer
Dreiecksseite ist gleich der Summe der Quadrate der
andern Dreiecksseiten vermehrt oder vermindert um
das doppelte Rechteck aus einer dieser Seiten und der
Projektion der andern auf sie, je nachdem der Gegen¬winkel der ersten Seite stumpf oder spitz ist (vgl . § 58,6 ) .

§ 44. Längen - und Flächenberechnungen.
1 . Inhalt des Rechtecks : a . b
2 . „ „ Quadrats : a '
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3 . Inhalt des Parallelogramms : ah
4 . „ „ Dreiecks :

a . h
~

2
~ ’

a —h b — c
) P - g ~ P • s>

Pi - - = Pi (s - a ) =r Pa (s - b) = c8(s - c),

l/s (s — a) (s — b) (s — c) ,
h (b + d)5 . Inhalt des Trapezes : - -- ,

6 . „ regelmässigen n Ecks :
n . a . p

j 22\
7 . UmfangdesKreises : 2r ?r — dw ; ( ?r = 3,1416 ; = -

^
-
j ,

8 . Inhalt
d2

: r ;r :

9 . Bogen : 2r ^ r= a°
.- 360 °

; Bogen : 180 ’
ß r 2 7c br

10 . Sektor : r 2 7r = a° : 360 °
; Sektor = = ——,obO 2

11 . Bogenlänge im Kreis vom Halbmesser 1 :

arca "
180 180°

Regelmässige Vielecke :
12 . Dreieck .

, a r- 3 r
h = = -~ - = 3 p

2 a
r = ^ - h = -- — 1/3 = 2 p
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h
? = T

= -

J = T ^ :

13 . Sechseck .

r = a =

y
'ä :

h2
1/3 = 3

^ l/3 := 3 ? 2
1̂

I f,/3

a — r
e =

T y ;-3 =
t i/3

Diagonale d1 = a }
/3 = r )/3 = 2 <?

„ d3 = 2a = 2r = ^ - () l/3/

j = -
^ )/3 = -

^ /3 = 2 ? 2y3
14 . Quadrat .

r = ~
2

~v^~= p y 2

J = a 2 = 2 r 3 = 4 (>
2

15 . Achteck .

r = y / 4 + 2 ^ = P ^ - 2 lY

e =
y * ) =

a = r | /2 — 1/2 =» 2e ( )/2 - 1)
d3 = a ]/2 + 1/2 = r }

'2 = 2 ? |/2 — l-Y

d2 = a (f2 -J- 1 ) = r |/2 + y 2 = . 2 p
d3 = a | -l : • 2 | 2 = 2 r = 2 e |4 — 2 f 2
J = 2 a2 (y

'T + 1) = 2 r 2
y
'2 = 8 ? 2 (l 2 — l )
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16 . Fünfeck .

r = ~ y
'50 + IÖW = Q (VT- 1)

Q = -
Jq

- ]/25 + 10 >
'5 = -

jT (V5
"
+ 1 )

a = ]/lÖ 2 | 5 = 2 Q )
'5

~
— 2W

d = Y (j/5
~
+ 1 ) = ~ y 10 + 2 }

'5 = e ]/10 - 2 j
'5

J = ~ |/25 + lÖW = ^ y .lO+ 21+

= 5 ?
2 y5 -— 2 ]+

17 . Zeh neck .

r = Y (f5 + 1 ) = \ j/öÖ^ lÖfl

e j/ö + ^ yi = ^ - y ioTWB

a = ^ (f5 - 1) = y / ÜT- 10 y 5

+ = — |Tio + 2yÜ = Y Yü = m = e (y 5 - 1)

a s = Y (3 + V 5 ) = Y (/5 + 1) = f 1 50 ■ 1015

a3 = a j/T+iyf = ~ f lö+iyf = 2 e

d4 = a ( |/5 + 1 ) = 2 r = ~ ~ j/50 ^ 101 +

K „ 2 _ _ r. ,.2 -- ,- —
.1 = ~ y 5 + 2 y 5 = -

4 y io — 2y 5 = 2 r y25 — 10 yö .



76 Ebene Geometrie .

§ 45 . Zusammenstellung von Daten ; weitere Formeln .
A ) Datunisbeziehungen . Wo nichts bemerkt

ist , beziehen sie sich auf das Dreieck .
1 . h , m , (ß — y) .
2 . f h + h'

, a -]- b , y
\ h — h '

, b — a , y.
3 . a , r , a .
4 . | s ■— a , q , a .

\ b, e lt «.
5 . a , h , f 2.

Trapez : b + d , h , f2.
6 . / s, q , f2

1 s — a, Qli f 2.
Tangentenviereck : a -J- b + o + d , q , f 2.

7 . (bc ) , a, f 2.
8 . b 2 — c2

, (p + q) , (p — q) s . C 17 dieses § .

B ) Beziehungen am rechtwinkligen Dreieck .
9 . b 2 = ap , c2 = aq , (aHyp . , p und q Abschn .

derselben ) .
10 . h 2 = pq .
11 . a2 = b 2 + c2

; a = yb 2 + c 2
12 . bc = ah .
13. Rationale rechtwinklige Dreiecke sind

bestimmt durch
a = u 2 -j- v2
b = u 2 — v 2
c = 2u v .
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