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Strahlbüschel, Doppelverhältnis. 139

3 . Harmonisches Büschel . Ist das Doppel¬
verhältnis der vier Strahlen = — 1 , so ist das Büschel
ein harmonisches ; es ist dargestellt durch

/ 1, = 0 — = 0
\ i2 = o \ \ = o ’

Die Beziehungen in Nr . 2 und 3 gelten auch , wenn
die Geraden durch Gleichungen von der Horm L , — L 2= 0
u . s . w . gegeben sind.

4 . Projektivische Strahlbüschel . Sind
L , — /t, L 2 = 0 , L , — L 2 = 0 u . s . f.
Mj — Ä, M2 = 0, M, - i 2 M2 = 0 u . s . f.

die Gleichungen der Strahlen zweier Büschel , so ist das
Doppelverhältnis von vier Strahlen des einen Büschels
gleich dem Doppelverhältnis der entsprechenden Strahlen
des andern ; solche Büschel heissen projektivisch .

Durch drei Paare entsprechender Strahlen sind die
Büschel vollständig und eindeutig bestimmt .

§ 75. Homogene Gleichung der Geraden, trimetrisclie
Punkt -Koordinaten .

Sind 1, = 0, 12 = 0 , 13 = 0 die Gleichungen dreier nicht
durch einen Punkt gehenden Geraden , so kann die
Gleichung jeder andern Geraden in die Horm gebracht
werden

1, + -̂ 2 ^2 ^ 3 ^3 =

Hiebei können 1, , 12, 13 auch aufgefasst werden
als Grössen, die den Abständen eines Punktes der Ge¬
raden von den Seiten des Dreiecks , das von 1, , 12, 13
gebildet wird , proportional sind (Dreieckskoordinaten ) .
Jeder Abstand ist positiv oder negativ zu nehmen, je
nachdem er gleich oder gegenläufig ist zu dem von einem
Punkt im Innern des Dreiecks auf dieselbe Seite ge¬
fällten Lot .
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