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174 Analytische Geometrie.

8. Ebene durch Punkt (x,, y,, z,) senkrecht zur
Greraden
y=mx-}-b, z=nx-e¢
 x—x)+mF—y)tnE—2z)=0.
9. Gerade durch Punkt (x,, y,, z,) senkrecht zur
Ebene Ax--By-J-Cz+ D=0

B
B
i C

{ 2 —2Z =y (x—x,)
10. Ebene durch zwei sich schneidende gerade
Linien (s. Nr. 64)
[ y=—mx b ( y=mx-|-b,
e ] ] i |
| z=nxlec \ z=n,x}¢,.
g T R A £ e = or_ | Ty A r— S
[m{u ¢,)—n(b !)1)]1 (c—c¢,)y+(b—Db,)z=bec,—b.c
vy—mx—b b—b

oder e i AOT
Zi—lx=—0 c— ¢,

: m — 1,

oder — -

n-—n,

HEbene durch zwei parallele Gerade
y—mx—b b—Db,

A s ey c—c,

11. Ebene durch eine Geradey—mx--b, z—nx-Lc
parallel zu einer 2. Geraden y=—m x-b,, z=n x| ¢,
(mn; —m n)x-|-(n—n, )y—(m—m,)z=b, (n -n,)—c¢,(m—m,).

12. Ebene durch einen Punkt (x,, y,, z,) parallel
zu zwel Geraden
(nm]——m]llj(x-uxl)—]—{n—ul)[ymy!)—-—(m—ml)(z—z‘):&

§ 90. Krumme Flichen.
1. Cylinderflichen.
1. Die Lieitlinie ist einfach gekriimmt,
sie liegt in der X Yebene, ihre Gleichung ist

1. ¥(x,, y,)=0.
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Die Gleichungen der erzeugenden Mantellinie sind
20N =M% Vo E—PZ Xy
dann ist die Gleichung der Cylinderfliche das Elimi-
nationsresultat von x, und y, aus 1. und 2., also
3. Fx—pz,y—mz)=0.
9. Die Lieitlinie sei cinedoppelt gekriimmte
Kurve, ihre Gleichungen

4 ‘ QP (K? Z\} O'
(1) \ » (,2)=0

=)
die Gleichungen der erzeugenden Mantellinie seien

[y=ma+s,
XE"" P 2+ X

Ist (x,, y,, %,) der Schnittpunkt der Mantellinie

mit der Leitlinie, so ist
[ ¥ (Xl? Zl) = 1 ’( Jie—= UL e Yo
l_ P (\.Y]J z,) =0 g = P % B

Die Elimination von (%,, y,, %) aus diesen vier
Gleichungen liefert die Gleichung F (x;, y,) =0 der
XY Spur der Fliche, aus ihr folgt

F (x—pzy—mz)
als Gleichung der Zylinderfliche.
2. Kegelfldchen.

1. Die Leitlinie liege in der XY Ebene, ihre Glei-
chung sei F (x, y) =0, (x5 ¥,) ein Punkt derselben,
(f, g, h) die Spitze des Kegels, dann folgt aus den
Gleichungen einer Mantellinie

y—g z—h x—f z —h
Rl e S i o und aus
yﬁ _-g 1 Xl_'l e 1

<) Tl _
2) F (x5 ¥,) =0

Durch Elimination von x, und y, als Gleichung
der Kegelfliche

. (fz—hx g7 113-*): ..O.

R e z—h




176 Analytische Geometrie.

2. Ist die Leitlinie doppelt gekriimmt, (x,, y,, z )
ein Punkt derselben und sind ¢ (x, z) =0 und y (y, z) — 0
thre Gleichungen, so erhilt man aus den Gleichungen
der Verbindungslinie der Spitze (f, g, b) mit (x, y,, 2,)

¥ =28 = a=h Estnues

()

_ h
e e
und aus den Gleichungen ¢ (X, ¥1)=0, ¢ (x, V. =6
Durch Elimination von (x

Fléche; sie hat die Form

fz —1 gz—hy
- ( z 1x’ g4~ 1_)) 0

g 1H giih

1 Yi 2,) die Gleichung der

Legt man die Zaxe durch die Spitze, dann geht
die Gleichung iiber in

. hx hy
2 (1:3’ e ) =

legt man den Ursprung in die Spitze, so erhilt man,
z fir h—z setzend,

o (E._X, ! _35) o

Z Z

Schiefer Kreiskegel. Spitze im Ursprang,
Leitlinie im Abstand h parallel zur X Y-Ebene, (a, b, h)
Koordinaten des Kreismittelpunktes, r Halbmesser

#

h x & o ey . 3
(—_ —a |*- (—- - — b2 —%"
Z Z

3. Drehfléachen (Rotationsflichen),
L. Die Drehaxe liege in der Zaxe, die Gleichung
des in der XZebene liegenden Meridians sei x — f (z),
dann ist die Gleichung der Drehfliche
Vx?Ly'—1(a)
2. Gerader Kreiskegel, Zaxe Drehaxe, Spitze
im Ursprung

XE_,_yE:P.‘E ZE.




T s AR ST B

Krumme Flichen. 177
) 3. Drehungshyperboloid:
) Einschaliges, erzeugt durch Drehung der
2 2
L | X Z
‘ Hyperbel - — —5—
) : a” (6
(2} 1 (] ﬂ"ﬂ L) a
| Xy =3 (z* -+ c¢?) oder
| ] (] L3 ]
e
r .
| Lo S,
; a” (v
Zweischaliges, erzeugt durch Drehung der
7” x* == ot
Hyperbel - — — —1 um die Zaxe
(v a’
0 9 aR( 9 0 'l
x% - y? = = (z° — ¢®) oder
¥ = )
2 2 2
%) Z
[ T -_2 '_E_' 1 e 0.
a ¢

Ist a— ¢, so heissen die Hyperboloide gleichseitig.
Der zugehorige Asymptotenkegel hat in beiden
Fillen die Gleichung

g | Bt
2!yt =—

4. Drehungsparaboloid, erzeugt durch Dre-
hung der Parabel x* = 2p z
x4y =2pz.
4.Schraubenlinie mit Axein der Zaxe, h Ganghche
[' x —rcost
) y=r sin &
ht
l == é_;r;_ - aret
und Schraubenfliche, ein die Zaxe schneidender
und zu dieser senkrechter Strahl gleitet der Schrauben-
linie entlang,

SRR
O

Biirklen, Formelsammlung.
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