BIBLIOTHEK

UNIVERSITATS-
PADERBORN

Formelsammlung und Repetitorium der Mathematik

Burklen, O. Th.
Leipzig, 1896

§ 103. Raumkurven ( doppelt gekrimmte Kurven ).

urn:nbn:de:hbz:466:1-78595

Visual \\Llibrary


https://nbn-resolving.org/urn:nbn:de:hbz:466:1-78595

Raumkurven (doppelt gekriimmte Kurven. 203

Kurventeils, welcher zwischen den Abscissen x, und
x, liegt, ist
b s e e S A1 S s
[Vadx*-Fdy*= | Vi+y”*dx
Y Xo Xo
11. Polarkoordinaten. Gleichung der Kurve:
F(r,¢)=0 oder r= f ().
Winkel ¥ der Tangente (Richtung im Sinn

des wachsenden ¢) mit dem Strahl r:
rde T (3 Sl o rdog-- v

SN0 == —— iy — = g =0
Y="ds R ds 82 87 dr T

Bogenelement:
ds=+ydr*t+ride’ =+ Jrt+r* de.
(ds ist bei der Bestimmung von sin ¥ und cos ¥ mit
dem tg v entsprechenden Vorzeichen zu nehmen.)

Krimmungshalbmesser:
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Fliche zwischen der Kurve und den zu ¢, und

¢, gehorigen Strahlen
1 s
3 [ : 3 bl d D,
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Kurvenléange:
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§ 103. Raumkurven (doppelt gekriimmte Kurven).
1. Bine Raumkurve ist gegeben durch die Gleich-

ungen
= o't 2
[ = = :;Et; “dor [ tix, ¥, 2=0 (Schnittlinie der
lir — x (t) lF(X; y,2z) =0. Flichen.)

[ y=0, (Projektionen

oder \ z=¢9,(x). der Kurve.)
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2. Bogenelement

ds=Vd=*+dy’+dz22=y1Fy?F27.4=

3. Gleichungen der Tangente im Punkt
(% ¥, 2)

J

§—x g = g__" 7
dx  dy. - dz’ oder
§—¢9 {JC) 7N — (1) f o fe 2 '\t)
% T : 2! (t} iy ® ° oder
g i e 0 F : e
l T DT =P+ €—n=0,
A > :
l ign‘g—x —i—g TE;{.JJ_}-) i %T: ey,
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Winkel a, §, v der Tangente mit den Axen
bestimmt durch :
d x dy d z
COS o = 1, cOS8 B+ COsS Y — i
4. Gleichung der Normalebene im Punkt(x, y, 2)
—x)dx+(n—y)dy+(E—2z)dz= 0, oder
[§—e®] () + [7 —p ®)] 9/ (£) + [ —x (£)] x* (£) = 0.
5. Gleichung der Schmiegungsebene (— Kriim-
mungsebene — Oskulationsebene — Ebene durch Punkt
(%, y, z) und zwei unendlich nahe Punkte)
A(E—x)+Bn—y)+C({—2)=0, wobei
A—dy d’z—d’y dz, B=dzd*x—d*zdx, C=dxd’y—d’ dy.
Normale zur Schmiegungsebene:
E—x n—y L(—z
A e SO
Die Winkel 4, w, » dieser Normalen mit den
Axen sind bestimmt durch
A B C

OOS;"__IT’ COS =]y, COS»=-r, wobei

D=y A'F B+ .

ds’
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e - H: ﬂuptnormale ist die Schnittlinie der
Normalebene mit der Schmiegungsebene; die Gleichungen
der Hzmptno1'1113.1811 sind:

D N S

x4y dg
Ly e

6. Kontingenzwinkel dz d.h. Winkel zwi-
- schen zwel unendlich nahen Tangenten

. D
e
Erster.Kriimmungshalbmesser
ds ds?
=&, D

Der Kriimmungsmittelpunkt liegt in der
Schmiegungsebene, auf der Hauptnormalen und kann
als Schnitt der .Hzt.u_l)tnornmlen mit einer unendlich
nahen Normalebene betrachtet werden.

Die Koordinaten des K}'Ummungsm'11'.te1pllnktes

sind
i a3y (A7
ET-.:X_]_QIQ_ d{f, n --"-:)7—}—@ 2 _d‘-’i, f;':z-—'i—{) 3 (19
ds e s
Unter der (ersten) Krimmung versteht man
d e 1
ds _@1_ '

7. Torsionswinkel d &, d. h. Winkel zweier
unendlich naher Schmiegungsebenen
dg—7V (dcos 2)* - (d cos w)’ -+ (d cos »)™.
Zweite Krimmung oder Drehung der Kurve

dor sl

ds ()
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Ziweiter Kriimmungshalbmesser (Halbm,.
der Drehung)
ds

&=7a"

§ 104. Krumme Flichen.

1. Eine Fliche ist gegeben durch die Gleichung
F(x,7y,2) =0, oder entwickelt

: z=1(x,7)

Bezeichnungen:

0 Z 0% 6%z 6%z 6° z

§x B 55— Boa ieney o of =

9. Gleichung der Beriithrungsebene im Punkt
(x, ¥, %)

¥ B ¢ F
(g—}{)j—- - (g —7) 6 A @-_?)_ -—0, oder

p@—arrtw—s—%@fazﬁ
3. Gleichungen der Normalen im Punkt (x, y, z)
— —y —7
Soni et e L i oder

TiE

6 x -6jf 87

= ke =y

= e e W =t e a0 ‘_._-z %
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Winkel 4, u, » der Normalen mit den Axen be-
stimmt durch

oF s F 6 F
0X 5 y 67
oS A="N ) COS =3, COSv= Fr bezw.
1 :
COS A = —P---, COS p — q, QORI == wobel

(A

P’+9q°+1.
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