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Quadratur der Ellipse.

el wir fiher die gorosse Axe etnen Kreis, bezeichnen die einer und der
selhen Abscisse x :|!|Q-'|!|".1|"l;_;'f_‘l: Ordinaten des Kreiges nnd der |,|||.~.. mit ¥ und Y;

so ist nach der Mittelpunk

'E’.'E':III._‘_'\' des Kreises und der [‘:|.i||~r.':
X JgPali
b
b == j:l.' - '
a
also , Y h:a,
fiir jeden beliebigen Werth von x, Denkt man sich non uwnendlich viele Ordinaten
in den unendlich kleinen Abstinden d x gezogen, so werden Kreis und Ellipse
unendlich kleine Rechtecke Y d x nund vdx zerlegt, und es gilt fiir jedes Paar der-

selben die Gleichung

Mithin verhilt sich, wie die Ellipsenfliiche zur Kireisfliche
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e

B. Parabel.
8 41.
subtangente und Subnormale.
Die Subfangente des Punktes P, . findet sich aus der Gleichung der Pavabel
ant analogem \\-l-;_-'-.-_ wie bel der ]-'_:.Ii]\,.;-;

1) Subtang, —2x (50)
2) Subnorm. — p. B7)
Aus ['l|"ii'|'.lll'.§_{ I\ l'['_'_!ili‘]ﬂ sich emn lsichtes Verfahren, an die Parabel in

sinem gegebenen Punkte eine Tangente zu ziehen.
Aus Gl 2) folgt, dass die Subnormale fiir alle Punkte constant ist. T~

1ch p-
g 42,
Quadratur der Parabel.
Aendert sich in der Gleichung ¥* — 2 px die Abseisse x um /\ x und setzt man

X A X =x,, 80 #ndert sich die Ordinate y um /\ y und geht in y, (Fig. 18) iiber.

Das von den Ordinaten y und y, eingeschlossene Trapez ist mit um so grisserer

Anniitherung gleich dem Flachenabschnitte, weleher von denselben Ordinaten. dem
Abseissenabschnitte x und dem Parabelbogen eingeschlossen wird, je kleiner man
x nimmt, und wird diesemn  Flichenabschnitte gleich, wenn /\ x gleich 0 pe-
nommen wird, In demselben Moment wird y = y,. Bezeichnet f, diesen unendlich
Kleinen Flichenabschnitt, so ist also
1) f =yd=x l.:-_.!-!.rx.ulx_
Ebenso finden wir den unendlich Kleinen Flichenabschnitt £, in Fie. 18

2) 1 xdy.
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Durch: Differenfiation der Parabelgleichung finden wir:
2vdy 2pdx
||i b & ]
dy l P .dx
y lZ2px
wodurch Gl '2) iibergeht m:

. P

3) 1, Mol s

J2px

Setzen wir das uns noch unbekannte Verhiltniss £ : £

erhalten wir ans 1) und 3)

b i P X
-|§‘_‘]:\.\__.|.\ - d x
J2 px
d2npx P X
1
1l
)

£, £

R :
s 1st also:

b

Da man die mit I und 1I bezeichneten Flachenbschnitte in Fig. 18 als Sunme
einer unendlichen Zahl soleher kleinen Flichenabsehnitte mit der Basis
IT bezeichneten Abschnitts

e Samme

dx bezw. d ¥y

ansehen |\_:I|j|'_-: qi) j'f:]j_l'l, dass die Fliiche F., des mat

!!5i]f'1|' |i~'|' .E'\lﬁ:'lh' ]"I Iil‘* 'IIl['l ]

wzeichobten Absehnitts sein muss.

{'||-'.'
heider Flichen ist aber gleich x v, daher
o
I Sy (aB8)
1 g *1

des von den Coordinaten x und y abgegrenzten Parabel-

o

D). h. die Fliche

segments ist pleich dem Reehtecke :.\.\'.
(8]

C. Erfiimmungskreise.
8 43

Erliiunterungen.
A und B, Fig. 19, einer Kurve an diese Tan-

Zieht man in zwel Punkten
singeschlossene Winkel @ die Kriimmung ds

senten. |0 heisst der von diesen *S
Linge des Bogens A B, so heisst — die durch-
g

B. Bezeichnet s die

[\ 1y "|5[”|.U"'!|:‘ :'l

hnittliche Kriimmung der Lingeneinheit.

-

3 44
Kriimmungsradins.

1) Ist s der Bogen eines Kreises mit dem Radius v, Fig. 20, so isf — el

. g

Mass fiir den Winkel g, (vergl. §31. 1) —, oder da e = f, auch fiir den Winkel a.

Die durchschnittliche Kriimmung der Lingeneinheit ist also Die Reciproke
z

des Radius ist also ein Mass fiir dieselbe.
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