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tikalebene die verlangerte Grundfliche (chneidet und die (ich aus den
Punkten V" und W [ofort ergiebt, in denen die Horizontallpur diefer
Ebene zwei Seiten des in der Grundebene liegenden Parallelogramms
[dineidet, das die Hovizontalprojektion des der Grundfliche des Kegels
umldriebenen Quadrates ift. Die von 2 an den Umrif des Grund-
fladienbildes gelegten Tangenten evgeben in ihven Berithrungspunkten
die Rusgangspunkte der Stveiflinien. — Uon dem Sdilag(chatten it
nur ein kleiner Teil gezeiinet worden. Das Bild des Schattenumrilles
der Grundfliche it im vorliegenden Falle eine Hyperbel.
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Abb. 133

3, Dev Schatten devr Kugel

Die Scattengrenze einer parallel beltrahlten Hugel ift [tets ein
Grofkreis, dellen Ebene auf der Strahlenricitung (enkvecht [teht und
den wir daher dadurc finden, dag wir durdr den Mittelpunkt der
Kugel eine zur Strahlenrihitung (enkrecite Ebene legen und mit ihrer
Oberfliche [chneiden. Der diele Oberflache in der Streiflinie berithrende
Strahlenzilinder [dneidet eine beliebige Ebene in einer Elliple, die den
Umrif des auf diefe Ebene fallenden Sdilaglthattens darftellt. Streif-
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linie und Sdilaglchattenumrif bilden (i im perlpektivilhen Bilde
gewdhnlich als Elliplen ab; es kann aber audi jede diefer Kurven ein
parabolildhes oder hyperbolilhes Bild ergeben, wenn [(ie die durd das
Ruge parallel zur Bildebene gelegte Ebene berithrt oder durdifdineidet.

€s [oll nun die Streiflinie einer in beliebiger Lage befindlidien
Kugel neb(t ihvem Schlag(dhatten auf eine ebenfalls in beliebiger Lage
befindliche Ebene ermittelt wevden. Wir [efen den gewdhnlichen Fall
voraus, daf weder die Kugel nod ihr Sdilaglhattenumrif mit der
durch das Ruge parallel zur Bildebene gelegten Ebene Punkte gemein
haben; dann bilden (i Kugelumrif, Streiflinie und Schlaglchatten-
umrif als Elliplen ab. Die perlpektivilche Darftellung einer in beliebiger
Lage befindlicien Kugel haben wir bereits im § 20 kennen gelernt.
Um den die Streiflinie darftellenden Grofkreis abzubilden, denken
wir uns diefem HKreile ein Quadrat umflchrieben, von dem zwei gegen-
iiberliegende Seiten der Grundebene parallel (ind; diefes Quadrat
iibertragen wir in das perlpektivifche Bild und erhalten [o ein Uieved,
dem wir eine Elliple (o e¢inzuzeihnen haben, daf (ie feine Seiten in
ihren perlpektivifdien Mitten berithtt. Sudien wir nun den Sdilag-
[dhatten auf, den das genannte Quadrat auf die Ebene wirft, o erhalten
wir im Bilde wieder ein allgemeines Uievek, dem wir in derlelben
Weile eine Elliple einzuzeidinen haben.
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Zunadi(t allo handelt es fih um die Darftellung dev Streiflinie
([ Rbb. 134). Wir legen der Konfltruktion die Abb. 75 zu Grunde.
it .5 die Projektion des Sonnenpunkts auf die Grundlinie, [o ift
offenbar 45" der Grundrif, ZZS der Rufrif eines durh das Ruge
gelegten Strahls. Tadi den Regeln der gewdhnlien Schattenkonltruk-
tionslehre finden wir nun die Streiflinie, indem wir die Kugel auf
eine der Strahlenviitung parvallele Uertikalebene projizieven und diefe
Ebene in die Horizontalebene umklappen; A7 fei der Mittelpunkt der
umgeklappten Hiilfsprojektion. Der durch den Kugelmittelpunkt ge-
legte Lichtltrahl ilt im Rufrille 47 Q,, im Grundrille 17,0, und in
dev Hiilfsprojektion A7, Q,. Tn diefer Hiilfsprojektion erfdeint die
Streiflinie als ein auf 47 O, vecditwinkliger Durdimeller. Nun erhalten
wir ohne Weiteres als OGrundrif des der Streiflinie umldwiebenen
Quadrats ein Reditek, das wir divekt in das perlpektivilche Bild iiber-
tfragen konnen. Unter Beviidk(ihtigung des Mahes p, um weldes die
beiden hovizontalen Seiten des Quadrats iiber und unter dem Kugel-
mittelpunkte liegen, erhalten wir ferner das perfpektivifche Bild des
Quadrates [elbft und endlih audi [einen Schlagldhatten auf die Grund-
ebene. Dem Quadratbilde und dem Bilde des Schattens des Quadrats
die Ellipfen einzuzeidinen, hat bekanntlih keine Scwierigheiten.

Um nicht durdr allzu viele Hiilfslinien die Figur zu verwirren,
it nur eine der Quadrateken verfolgt worden. Zilt ihv Grundrib,
P’ das perlpektivifce Bild deffelben,
£ das Bild des im Raume liegenden A
Punkts und endlih 2" [ein Sdlag- (VY

[hatten auf die Grundebene. 75 Rlat

4. Der Schatten eines allgemeinen !
Umdrehungskorpers. / i |

Wenn die Streiflinie eines Um- 14—+
drehungskorpers belttimmt wevden (oll, | | phatist
geht man am belten von der Uorltellung L sl o
einer normalen HKreiskegelflache aus, AR N
die die Axe des Umdvehungskovpers | i - )
zur Axe hat und ihn in einem Pavallel- | |
keife bevithet. Diefe Kegelflahe hat |\ N T
mit der Umdrehungsflidhe einen un- N s Foh
endlich [hmalen, ringformigen Fladien- " :

(treifen gemein; die Sdnittpunkte dev Abb. 135
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