UNIVERSITATS-
BIBLIOTHEK
PADERBORN

®

Grundlehren der darstellenden Geometrie mit Einschluss
der Perspektive

Lotzbeyer, Philipp
Dresden, 1918

§ 12. Darstellung der Geraden.

urn:nbn:de:hbz:466:1-83258

Visual \\Llibrary


https://nbn-resolving.org/urn:nbn:de:hbz:466:1-83258

26 § 12

2) Wird die Grundebene in der frither angegebenen uno aud) aus
ber Jig. 34 erjichtlichen Weije in die Aufrifebene hevuntergetlappt
(Fta. 30), jo fallen nach 1) die Lote PPy und PPy in eine Gerave.
Wir erbalten dbamit den einfachen, aber febr wichtigen Sab: |

Grund- und Aufrify cines Punttes liegen jtets auf ciner Sent- 5
rechten jur Achie.

Umaefehrt fonnen nur dann je ein Punft der exjfen und
atueiten BVildbebene die Bilder eines und desjelben Raums-
punftes jein, wenn ihre Lote auj die Vildbadje denjelben
Auppuntt haben.

3) libungen. a) Warum ijt ein Punft des Raumes durd) jetne
Repjeftion auf eine fejte Ebene nidht bejtimmt? Weldpe Angaben
waren nocy erforderfich, um feine Lage wollig s bejtitnmen?

b) Wie liegen (Fig. 36 und 37) Grund- und Aujrel v Bildachie,
went der abzubildbendbe Punft 1. im I.; 20 wm IL; 3. im HL;

4. im IV. Raumviectel liegt?
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¢) Wo Gegt P, wenn 1. jein Grundrif Py 2. jein Aufup Py auf
ner Biloahie Leat?

d) Wo liegt P, wenn jein Grund= und Aufrif den gleichen Abjtand
pon der Achie haben? (Halbierungsebene: el Moglichetten!)

e) o fiegt P, wenn jem Grund= und Aufrig 1. fiber der Achje:
o unter der Achie aujammenfallen? (Vgl. d.)

§ 12. Darftellung der Geraden. .

1a) Projizieven wir (Fig. 58) bie Gerabe g, die By im Buntte G
uinb By, 1N ‘l}unth A burchitopt, auf bie beidben “‘wmmmn, jo erbalten
wir als ihre erite s muitmu (fm undrifp)die Gerade g, als joette
Projeftion (Aufrif) g. Tie ‘Lmutln:-nul girter Geraden jind 1
allgemetnen 111EL‘Dt‘l‘ Gierade. Deun jie evgeben jich als Sdhuttgevabe
der projizicvenden Gbenen, die die Gejamtbeit aller projizierenden
Qote wmfaijen, mit den Bilbebenen. Aus ihren Pypjeftionen g und
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dureh g; Und g, 3 den jugehorigen Bilbebenen gelegten Mormalebenen.
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avig. 38, Fig. 39,
| Wah WVevetnigung der Grundebene mit der Bildbebene getvinnen

| wir fiiv die Gerade g (Fig. 38) bie in Fig. 39 gegebene Darftellung.
'i Yie Bilder desjelben Punftes P liegen auf einer Senfrechten zux
Aehie (PP, 1 OX).

b) Der Puntt G, in dem g die Grundrifebene durcdhitopt, Hheipt die
erjte Spur vber Grundrififpur dev Gevaben, entjiprechend dev Punft
A ihre jweite Spur oder ufriffpur. Jeder diejer Spurbuntte fallt
mit jeiner gletdhnamigen Projeftion jujammen, 3. B. G mit feiner
erften Projeftion Gy. Die ziweite Projeftion Gy von G liegt auf der
Uchje, ebenjo bie exjte Ay von A, Pie Grundriffjpur G der
Bervaben g liegt dahev (Fig. 38 und 39) jenfredht unter
(odexr uber) dpem Sdnittpuntte Gy ihrer zweiten Pro-
feftion g mit bev WAchje: ihre Aufrifipur dagegen jent-
techt Tiber: (odexr unter) bem Sdnittpunfte Ay ihrer
cxjten Projeftion g mit ber Ahje. Loje danach bdie

Aufgabe 1. Die Spuren ciner durdy ibre Projeftionen g, und g,
gegebenen Gervaden ju beftimmen (Fig. 38).

Wmgetehrt jind durch die Spuren G und A einer Ge-
vaden g aud) ihre Projeftionen g und g, bejtimmt.

Aufgabe 2. Gegeben jind die Spuren G und A einer Geraben g.
Shre Brojeftionen g, und g, ju finben.

Nan lote (Fig. 39) die Spuren auf die Achje und verbinde bden
Suppunft Ay des Lotes voun A mit G und den Fuppuntt Gy des Qotes
von G nnt A,

2) Gerade in befonderer Lage ju den Bildebenen.
Vet ven folgenden in bejonderer Lage befinblichen Ghervaden jind
dic Spuren zu bejtimmen ober ihre Lage anzugeben. Bur Erleich-
texung der Anjchauung und des Verftdndnifjes ijt jtets zuerft ein
Sthrdgbild aunzufertigen.

g, ergibt jich wmgefehet die wjpriingliche Gerade o als Schnitt der
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§ 12,

a) g ijt {chief su Deiden Bilbebenen und durchitdpt B, hinter dex
Achie, o daf nur die jweite Spur fihtbar 1t (Fig. 40 und 41). Jn
weldem Raumbviertel liegt die von dben Spuren begrenzte Strede AG
dber Geraben?

g 40,

b) g ijt pavallel zu B; (B,) und
ihief su By (B,). Val. Fig. 42 unbd 43.
Die pweite Projeftion g, ijt ber Achje
parallel. Wo liegt Gy (Ax)?

c) g ijt parallel 3u B, und B,. Seidhnung! Wo liegen die Spuren
G und A von g?

wig. 41.

A
i %
- Ak £ G o A
= Coq :r,
I'/} -
Fig. 42, i, 43 &, 44, g, 49,

d) g ijt jenfrecht zu B; (B,). €. Fig. 44. g; jhrumpft in diefem
aalle in eimen Punft zujammen, der mit ber erften Spur G von g
sujammenfallt. Wo lieqt die zweite Spur A?

e) g liegt in B, (By). . Fig. 45.

3a) Gerade und Puntt.

Cin Punkt P (Fig. 38 und 39) liegt dann und nur dann auf einer
Geradent, wenn feine Projeftionen P, und P, auf den entfpredren-
den Projettionen der Geraden liegen, alio P, auf g; und P, auf g,.

Umgetehrt gebt cine Gerade dDann und nur dann durd) cinen
Puntt P, wenn ibre Projeftionen durd die entfpredhenden Pro-
jeftionen des Punktes geben,

h) Fiir die Veurtetlung dber Lage jweier Geraden exqibt fich aus
a) ber widtige Sah:

Sdneiden jid) ziwei Gerade (g und 1, Fig. 46), jo liegen
bie ©Sdnittpuntte S; unbdb S, threr gleidhnamigen Projet-
tionen aquf eimem Lot (5;8;) 3ur WUchje unbd umgetehrt.
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NRiickt der Schnittpuntt P der Geraden g und 1 m8 Unendliche, jo
viiden bamit aud) jeine *Projeftionen ins Unendliche. Was folgt
paragud fliv die gleichnamigen Projeftionen pavalleler Ge-
raden?)

Aufgabe. Ju einer durch thre Rrojeftionen g, und 2. gegebenen
Geraden bdurd) einen Punft P (PP,) bdie Paralfele 3u zeichnen.
Lojung!

Liegen (Fig.47)die Schnitt-
punfte bder Projeftionen
smeier Geragdben g und 1
nicht jenfredht unteveinan-
der, jo'haben die Gevadben
tm  allgemeinen feinen
Lunttgemeinjam. Die Pro- Tegia
jeftionen fjtellen aljo jwei 31g. 40. ig. 47.
windjdicfe Gerade dar.

on weldem Ausnahmejalle tonuen die Schuittbuntte der Nrojef-
tionen zweier windjchiefer] Gevaden jenfrecht untereinanbder [tegen?

§ 13. Beftimmung der Tafelneigungen ciner Geraden und der
wabren Lange ciner Strede.

1) Aujgabe. DieNeigungswinteleiner Geraden ¢ mit den
Bildebenen u bejtimnien.

Ba GAx (. Sdyragbild Fig. 48) die Projeftion von g auf B, 1t
Lt <€ AGA; der Neigungsivintel v, von g mit der erjten Tafeloder Bilp-
ebene. Um vy, 3u finden, benfen toir uns bas Dreied GAA um GA, in
ote erjte Bildbebene umgelegt, jo daf e3 in die Qage des Dreieds
GAgA, fommt.  Wir erhalten dann zur Bejtimmung von vy Die
folgende Konjtruftion: Man ervichte (Fig. 49) auf GAy in Ac dad
ot AcA, = AcA unbd verbinde A, mit G. AlSdann ijt XAGA = v,.

Cutjprechend finben iiv den
| Netgungsintel v, mit der 3weiter
Bildebene.

ayiq. 48,

= yig. 44,

') Beacdhte auch, daf die entipredhenden projizierenden Ebenen pavalleler Gevadben
parallel find.
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