UNIVERSITATS-
BIBLIOTHEK
PADERBORN

®

Anschauliche Geometrie

Barth, Friedrich
Munchen, 1995

4.1 Grundlagen

urn:nbn:de:hbz:466:1-83924

Visual \\Llibrary


https://nbn-resolving.org/urn:nbn:de:hbz:466:1-83924

4.1 Grundlagen

Bildet man eine Figur F durch eine zentrische Streckung ab, so entsteht eine Bildfigur F,
die sich von F nur in Lage und GroBe, nicht aber in der Form unterscheidet. Entsprechende
Winkel und entsprechende Seitenverhiltnisse sind gleich groB. Eine zusitzliche Kongruenz-
abbildung (Verschiebung, Spiegelung, Drehung) indert bloB die Lage der Figur. Die so er-
zeugten Bilder sind ihrem Urbild dhnlich.

ABCDE ~ AB'CD'E’

E

Man prédzisiert dies in der

Definition:

|—Die Verkettung einer zentrischen Streckung mit einer Kongruenzabbildung heit Ahn-
lichkeitsabbildung. .
Zwei Figuren F, und F, heiBen dhnlich, wenn es eine ﬂhnlichkcitsabbiidung gibt, die F,
I_auf F, abbildet. Dafiir schreibt man: F, ~ F,.
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Das Zeichen »~« erinnert an den Buchstaben S, den Anfangsbuchstaben von similis
(lat.) = dhnlich. Das Zeichen »~« fiir »dhnlich« steckt auch im Zeichen »=« fiir »kongru-
ent«.

Weil sich bei zentrischen Streckungen und Kongruenzabbildungen WinkelgréBen und
Streckenverhiltnisse nicht dndern, gilt der

Satz:
In dhnlichen Figuren sind entsprechende Winkel und entsprechende Seitenverhalt-
nisse gleich groB.

Die Gleichheit entsprechender Winkel reicht aber noch nicht fiir die Ahnlichkeit zweier Fi-
guren, ebensowenig die Gleichheit entsprechender Seitenverhiltnisse.

gleiche Winkel

gleiche Streckenverhiltnisse

4.2 Ahnlichkeitssétze fiir Dreiecke

In welchen Stiicken miissen Dreiecke iibereinstimmen, damit man mit Sicherheit weiB, dal3
sie dhnlich sind? Wie bei der Kongruenz von Dreiecken gibt es einfache Kriterien (Erken-
nungsmerkmale), an denen man die Ahnlichkeit erkennt.

1. Ahnlichkeitssatz:
Dreiecke sind dhnlich, wenn sie in zwei Winkeln tibereinstimmen.

C,

c AB'C = XYZ /
.-\ I (WSW} /]
Z

?/_ .

L ABC ~XYZ _
= ww

Beweis: Eine zentrische Streckung mit dem Streckfaktor m = z/c bildet das Dreieck ABC
aufs Dreieck A’B'C’ ab: das Dreieck A'B'C’ ist wegen des WSW-Kongruenzsatzes
zum Dreieck XYZ kongruent. Folglich gibt es eine Ahnlichkeitsabbildung, die ABC
auf XYZ abbildet.
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