UNIVERSITATS-
BIBLIOTHEK
PADERBORN

®

Darstellende Geometrie

Diesener, Heinrich

Halle a. S., 1898

b. Krummflachige Korper

urn:nbn:de:hbz:466:1-84041

Visual \\Llibrary


https://nbn-resolving.org/urn:nbn:de:hbz:466:1-84041

T

sl

oig. 121.
bent Mantel in dhnlicher Weife wie in Fig. 120, oder durd) Herabjchlagen
ber Seitenflachen in die erfte Projeftiondebene.

b. Srummilidyige Kirper.

Die Durchichnittsfiqur einer Chene E mit etnem von frummen Fladen
beqrenzten Storper witd gefunden, inbem man eine Cbene F o durd) den
RKorper legt, daf die Durdyjdnittsfigur eine lewht zu fonftruirende frumme
Rinie giebt. Die Ehenen K und F {dyneiden jich dann i emer geraden
Linie, bderen Scnittpunfte mit der durc) K und den Kdrper gebildeten
Durchjchnittsfigur Punfte der durd) E unbd den Korper gebildeten Durdy-
fchnittefiqur find.

3it ber Kbrper von Seiten Dbegrenzt, wie Cylinder und Kegel, o
fonftruirt man  die Duvdhichnittépuntte einer Anzahl von Seiten mit bder
Ebene und ergeben diefe dann Punfte der Durchjchnittsfigur.

Eine frumme $§lache, welche Seiten Hat, ift abwidelbar, d. h. fie
fann in eine Gbene ausqebreitet werden. Eine Linie, welde fih in
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Die Ubwickelung der Leibungsflide cines jehiefen
, Dejjen Stirnfladen Segmentbogen, wenn die beiden

jmd. Fig. 123,




Protebtionslehre. 71
Anflojung. Vian lege durd) dad Gewidlbe eine Anzahl jenfrechier
Ebenen und projicive diejelben in beidbe Projeftiongebenen. Dann jeidne
man vag Nep ves Gewdlbes, weldes [eptere die Form eines Cylinder
abjchnittes hat, deffen Tluerichnitt cin Stitd einer Ellipje ijft. Died lehtere
ergiebt fich, wenn man von a', fenfrecht jur Kampferlinie, die Linie a' e’
siebt und diber Ddiefer die Twerjdhnittslinie fonftrunivt. Verlingert man
mun  a‘e’ iiber e binaus und wicelt auf diefer den Lerfdnittdbogen
ab, leqt Ddanm durd) die auj der abgewicelten Duerfdhnittalinie fidh ev
gebenden Punfte der jenfrecdhten Ebenen Pavallele zur Kdmpferlinie und
burch die forrejpondivenden Puntte der Stirnflachen Parallele zu a’'e’, jo
ergeben die Schnittpuntte der betderfeitigen Pavallelen bdie Ubwictelung
per Yeibungsflade.
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Sig. 128. Fig. 124.
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3. Aufgabe. Die Abwickelung der Leibungsfladye eines jchicfen Ge
rolbes zu zeichnen, defen jenfredht zu den Kampferlinien ftehender Tluer-
jdmitt einen Seqmentbogen mit einer Rietlhohe von 1:3 bildef, wenn
pie erjte Projeftion gegeben ift. Fig. 124.

Nujlojung. Senfrecht zur Kiampferlinie ift unddft ver Bogen Ddes
Querjdnittes zu  fonftruiven unbd bhieraus die zweite Projeftion u ent
wideln. Demnidft ift die Abwidelung ded Thueridhnittbogens auszufithren
und die Sonftruftion analog der in der vorigen Aujgabe zu vollenden.

4, Aujaabe, GCin jdhiefer elliptijcher Cylinder, defjen Grundfldchen
KRreife find, wird von eimer auf bder sweiten Projeftionsebene jentfrecht
itehendenn Gbene K gejhnitten; e# find beide Yrojeftionen, die Sdnitt
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fliche und bie Abwidelung ded abgelhnittenen Eylinders A zetdynen.
Fig. 125.

Unflojung, Aus dem Grundbreife ift undchit der ellipienformige
Jormal-Querjdhnitt durch Derabichlagen in die zweite BVrojettiongebene AUl
fonjteutven, und bann die erfte Brojeftion ju zeidhnen. Die Durdyjchnittsfiqur
ijt eine Cllipfe, deren grofie Are die Linie (2)(h) = a” b* wnd peven fleine
dre (¢)(d) der Durchmeffer des Grundlreiics iit. Um das e zeichnen zu
fonmen, vevpolljtindige man den Cylinder nadh wnten i einrem [othrechten,




Rrojeftionslehre. i3

wicele den Normal-Duerfcdhnitt ded Cylinderd auj eine gerave Yinie ab,
und ervidhte auf diefer Senfredhte, welche gleich den betreffenden Seiten
pes Cylinders zu madhen .
2. Nujgabe. Cin jchiefer Kreiseylinver, defjen Ayxe pavallel jur Fweiten
LBrojeftiondebene ijt, wird von einer parallel zur yweiten Projeftionsebene
jtehenden Ebene gejchnitten; es find beide Projeftionen zu zeichnen. Fig. 126.
3§ Wuflojung, Aus dem freigformigen Normal-Duerjdhnitt jind beide Pro
jeftionen zu fonftruiven. Die Sdnittfiqur ift tn der weiten PBrojeftion ein
LParallelogramm a”b"c”d”, weldhes aud) ihre wirflihe Grope iff, n dex
erften Projeftion eine gerade Linie a'c', weldje in K liegt.

——— -

ia. 126,

2. Seaeljchnitte,
. Mujgabe. Cin fenfredhter Kreisfegel wird von einer Ebene, weldje
mal'lzl. [ aur exjten Weojettiondebene ijt, gejdnitten: es jind beide Projeft |s|1| 1
und die Abwicelung des Wantels des abgetitvsten Kegels quzeicdhnen. Fig.
"Iui ojung, Dic sweite Projeftion der Durchichnittsfiqur ift eine Emui‘v

i

Minie e"ft", bie erfte Vrojeflion it ein Hreid mit vem Duvchmelier e'l’

weldher aud) die wirliche Groge dex Durchjdhnittsfiqur darftellt,
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Der  Mantel des
ganzen Stegeld 1t ab
gewicdelt ein  Rrelsaus
ichnitt, bdeffen  Rabiusg
die Seite Ddes KReqels
und defjen Bogen glewd
ber  Peripherie Des
Grundfreijes ijt.  Das
Mets  des  abgefitrgten
Kegels ijt  gleich Dver
Differeny zwifcdhen bdem
ebe ded ganjen Kegels
und  bem deg Gx
gangungsfegels.

Ein fenfrechier Kegel wird von einer Ebene gejdhnitten,
auf ber Vertifalebene ftebt.

find beide Projeftionen,

oie Durchichnittsfiqur und die Abwicelung des Manteld des abgefiivzten

Stegels ;

t zeichnen.

i
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Projeftionslehre. iH

Auflojung. Die erfte Projeftion ergiebt fid), indem man durdy die

apeite WVrojeftion, innerbalb bder Durchichnittsfigur, ecine Wnzabl vou
Ravallelfreifen jur @rundebene legt nund deven Schnittpuntte mit KT
die etite Lrojeftionsebene projicict.

Die Abwicelung ded gangen Kegels ift wiederum ein Kretsans{dhmitt.
Tie Abwicdehung bdes abgejcdynittenen Kegels exhalt man, indem man auf

o ber deg ganzen Kegels eine Anzahl Seiten ziebt und die langen derjelben
aug  der aweiten BProjeftion entnimmt. Die Durchjdmittsfigur wird mit
per Gbene I in die zweite Projettiongebene Herabgejhlagen.
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3. Nufgabe, Ein jenfrechter Krcistegel ift durch eine Ehene, welde
[othred)t m[f der gweiten Projeftiongebene fiebt und parallel zu einer Seite
bed Regels ift, gejchnitten. €8 jind beide Projeftionen und die Abwidelung
Des 1'.“1.'ll["l[1l.llL‘:‘. Stegeld zu zeichnen und die Durdhjdynittsfigur in die
erfte Projeftiondebene herabzujdlagen. Fig. 129. Die Durd)jdinittsfigur
ift in dicfem Falle eine ‘JSIIl'lIiH‘I

Muflojung. Die erfte Projeftion erqiebt fid), indem man in der
sweiten Projeftion, inncrumh Der E¢L111i1u‘buw, Ebenen parallel zur Grunbd-
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ebene durch den Kegel legt und die Sdnitthuntte diejer Ehenen mit dex
Ebene E in die erfte Projeftionsebene proficivt. Die Durdhjdhnittsfigur
wird burd) Herabidlagen tu die erjte Projeftionsebene erbalten. Die AD-
wickelung des gaugen Kegels it wieder ein Kreidausjdnitt mit der Seite
bes Kegels als Radiug und der Pervipherie des Grundiveifes ald Bogen.
Riehl man nun auf dem Mantel des gamzen RKegels eine Anzahl Seiten
und itbertrdgt auf diefe die Lingen des abgejcdhnittenen Kegels, o ergiebt

jich der MWantel ded lepteren (am—a“"m", 1 A htED = A )
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win. 130.

4. Nufgabe. Eine auf der Avetten  Projeftionsebene  fenfrecht
itehende Cbene fchneidet einen fenfredhten Kreisteqel derart, daf die Grund
cbene gefchnitten wird, aber der Sdmitt E* nicht pavallel zu einer Seite
oed Regels gebt. &2 find beide ProjeFionen und die Durvchjchnittsfiqur
oed abgejdhnittenen Seqels i zeichnen. &g, 130, Die Durdhjdynittsfigur
it in diefem Falle eine Hyperbel,

. Anflojung, Die beiden Projeftionen ergeben fich in dexfelben Yeife
wie in der vorigen Aufgabe. Die Durchfchnittsfiqur exhalt man, wenn man
biejelbe mit der Ebene K in die evfte Projeftionsebene hevabfdliat.
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5. Mufqabe. Cin normaler L
Rreisfegel wird durdy eine Ehene St
gefchnitten, weldhe fenfredyt auf AN
ber erften Projeftionsebene und
parallel sur gweiten ftebt. Fig- 1531. '
&8 find Dbeide Projeftionen 3u :
2eichnen.

Nuflojung, Die Durdhjchnits-
fiqur ift  gleid) ibrer zweiten
Vrojeftion und ebenfalls eine
Hyperbel. Den bhidften Nuntt
ber sweiten Projeftion der Durch-
jpnittéfigur  exhdlt mau, wenn
man g'x —a'f’ madt, m x
ein Qoth auj bder Are errvidhtet,
welches bdie Seite g"s" ¥
jchueidet, und m* £ = xy madht. ; :
Bieht man ferner eine Anzabhl
Seiten in  beiden Projefiionen, : ]
jo  erqeben fich Dbie iibrigen \ i
Punfte der weiten Projeftion der Nl e iy B
Durchidnittsfigur leidht aus K '

G, Aujqabe. Ein lothredhter ia. 131,

Sreizfeqel wird von einer Ehene,

die fenfrecht auf Der weiten o
Brojeftiongebene jteht, Ddervartig \
gefdonitten, daf die Ebene duvey ‘

bie Spige bdes Keqgels gebt; es

find Dbeibe YProjeftionen und Dbdie

Durchidnittsfigur  ju  jeichnen.

yig. 132

Nufldjung, Die erjte Pro
jeftion der  Durdhjchnittsfigur
ift ein Dretef. Die Durd
jemittsfiqur  felbjt ijt ebenfall3
ein Dreied und wird erbalten, :
indem  man fjie in Dbie erjte Yy
Brojeftiondebene Herabjchlagt. a sl it

7. Anfgabe, Ein  jdiejer
Rreisteqel wird von einer Ehene
qefchnitten, welche jentrecht auf Iz
der WVertifalebene fteht. Es jind i 13,
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feibe Vrojeftionen, die Durchichnittsfigur und bdie Abwidelung des ab-
qefchnittenen Kegels ju zeidhnen. Fig.

Yujldjung. Man ziehe eine Angahl Seiten des pervollftandigten
normalen Regels, seichne damu die erjte Projeftion und jdlage die Durd)-
idnittsfigur in die zweite Projeftionsebene berab. 1m die Abwidelung
seichuen au fonnen, fonftruire man aunachft die Abwidelung deg vervoll
ftindigten normalen RKegels, welche ein Kreisausjdnitt mit der Seite des
Stege(d al8 Rabdius und mit der Peripherie des Grundfreijes ald Vogen
iit. Auf dicfeg Nek itbertrage man die Mantellinien und bejtimme Dderen
Qinge aus dem vervolfjtindigten Kegel, oder man bejtimme Ddie Linge
ber Seitenn als Hypothenuje von Dreiecten, deren cine Kathete bdie be-
treffende erite Projeftion der Seite und deren andere Stathete Die Ordinate
it der aoeiten Projeftionsebene 1it.
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c. limdrehungsforper.

Nimmt man eine gerade Linie in vollftindig unverricdbaver Xage an
und beweqgt eine jweite gerade oder frumme Linie devartlg wm bie erfte,
bafi die Lage beider Qinien ju einanbder ftet3 genau Ddiejelbe bleibt, bis
bie aweite Qinie an threm Uusgange angelangt ift, jo bejchreibt dieje ewnd
frumme Fliche, weldhe , Wmbrehungsflache” beiBt; der von derfelben ein-
gefchloffene Raum heipt ein , Umbdrehungstorper”. Die Tefte gerade Linie
heift Die , Wmbdrehungsage”, bdie fid) bewegende Linie die ,Erzeugungs-
linie”.  Seder Punft der Erzeuqungslinie bejdhreibt bei der Drehung einen
Qreig defien Gbene jenfrecht sur Umbdrebunggare jteht und ,Varallelfreis”
qenannt wird.  Jeder Punft einer Wmdrehungsjliche legt n ver Peripherie
eines Pavallelfreijes.

MWird die Crzengungglinie gerade und pavallel gu der Umpdrehungs:
are angenommen, fo ift die Umbdrehungsfliche der Mantel eines Eylinders.
Sdneidet die gerade Crzengungslinie die Umbdrehungdoye, jo ift die Um
drebungsiliche der Mantel cines Regeld. Jjt Ddie Erzeugungslinie ein
$Halbfreid, dejfen Durchmeffer in der Umbdrehungsaxe legt, jo ift die Um-

-

drehungsiliche der Mantel einer Kugel. Ale auj der Drehbant gebildeten
Qorper find Umbdrehungsforper.  Jeder Umbdrehungstorper wird duvd)
Gbenen, weldhe durd) jeine Umbdrehungsare Dderavtiq gehen, daf dieje in
den Gbenen liegt, in fongruenten Turdyichnittéfignren gejcdynitten.

Die SKugel.

Die Kugel Hat eine nicht abwictelbare Dberflache, . b. fie lapt fid
nicht ofhne Rijfe oder Falten in eine Ebene ausbreiten. Aug diejem Grunde
fann biefelbe auch nur niberungsweije abgewicelt werden. Gemwidhnlich ge
ichiedt dies durch eine Anzahl von fongruenten fpharijden Sweteden — n
der Negel 8 oder 16 —, die evhalten werden, wenn die Kugel durd) ,gropte
Durchjchnittstreife”, jogenannte ,Meridiantreije”, b, b. Kretfe, welche durdy
die Erzenqungsare geben, gejdhnitten wird. Die Abwidelung gefdhieht aud
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