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§ 41. Der Legendresche Satz.

Wir betrachten ein geoditisches Dreieck mit den Seiten @ b, ¢ und den
]

Winkeln a, A,

wie in Fig. 1. dargestellt

vom Halbmesser r legt, so
el wie auns folgender Ubersicht

Zu er =1 § B 4 ]

Beiten-Lingen (in Met:

Brd-Centriwi

- - n ZEOIMEetr]

r r >

Man konnte nun mit diesen

Winkeln @, 5,
> unter sich bilden, das sphiirische Di
.

welche die Bégen a, b, ¢ auf der Ku

nach den bekannten stren

nometrie auf

en Formeln der sphiriscl
thot das aber fiir geoditische Zwecke nicht, weil

weil die Erd-Centriwinkel sehr klein
gind, und deswegen sich viel bequemer in Reih

1-Entwicklungen und Ni

1erungs-
Formeln behandeln lassen.
Die @lteste und ;beliebteste dieser Verfahr n

mgsarten ist der von Legendre
e o
arlis 1m

sst:
!

se wie ein ebenes Dreigck

gefundene und nach ihm bepannte

iz, welcher

Ein kleines sphirisches Dreieck kann niherunesy

mit denselben Seiten berechnet werden, wenn man als Winkel des ebenen
Dreiecks die um je ein Drittel des

des sphirischen Dreiecks nimmt.

sphiirischen Excesses verminderten Winkel

» ebene Dreieck, d

gezeichn

Diesem Satze entspricht das ohen in Fig 2
selben S i

Winkel

k Fig. 1. hat, und des

ichst noch unbestimmt gelassen sind,

@ 5




ische Dreieck

(t |
oS
r ¥ r
Lt L =
it
Syt S
5 I

. die Reil
nz einschliesslich:

1 alle klemnen Winkel nach FPotenzen entwicke

P

72), nimlich bis zur 4.

o2 Q1

el

2 24 54

orkommenden Klammern aunsmultipliziert, dabei immer

der 4. Ordnung vernachlissigt, so hat man:

2 4 o4 | hH2 b 2 . b2 o2 cd
- 292 7 04 i 24 272" 244 2427 444 T 2444
P22 Bt B2

1 -
948 9L pd 4

2 24 rd 4
A~
o
h | Ji
i )

y R el T
DETUCKEICATIE,

dadurch

zusetzt, und wenn

em Z#hler einen Faktor o
1 1 f'a

erall einen Faktor +2 als gemeinsam weglisst, hat man:

8 1L B —g? qgi—P—ed—602¢E) /[,
COF o . 1
4 2h e 24r2be y
was iiber r2 !'__"t?"ﬂ!l'i.',

alles dessen,

ssnng

ie beiden Klammern multipliziert, mit Wegl

fihren auf die Gleichung:
1 S 22 B% 4

) s
Bhe

nach dem Cosinus-Satz:

das ebene Drei

Nun gie
T o
{2}

3 9 b ecose oder

Dieses mit (2) zusammen giebt:
od — § P22 bd <

a4 — ht — 4
2

oS e = o8 o =
ok e

Teile zusammen gefasst geben:

r‘i:: be
y v, : Ty I B0 SR> (OO e oot 3
ad - bt - gd — P gl b & & 2 B2 ¢ (4)

Mr2he




endr § 41,

hten den Zihler des
h

des ebenen

Wir las:
Bruches:
Dreiecks. Es ist bekanntlich nach dem Herons

an diese Gleichung zunichst steh

sser Zahler steht in naher Verwandtschaft znm dem

/ f f ] 5
A B | il (& b (8 il
i "' 7] 1] 3 ]
wobei s=a-+b-+¢ L p— — a4+ 1, 5. W 1

und [a—8+¢) (== <= h — ¢y = O — b2 — g8 2 h ¢

:_".-Ill_'JJ‘. 16 _,_r'\- 2 =(—a2 224+ 2be)(n2—02—c2 2D c)

net. (wohel alles

und indem

16 M2 ad i — gt -2 a2 B2 2 a
Man hat also aus (4) und (5):
o5 ¢ — €08 ¢ — = 6)

Nun ist aber in ex

€08 & — o8 — |t — ') i
was man entweder als Di ential-Formel nach & 29, 8. 179 ader
¥y I A | -] “ & 1 o 1
etwa auch goniometrisch zo beerfinden kann:

: g o — o @ o
CO8 (£ =~ £08 (X — 2 &in
9
1 5 ; 1 s o '
a. ]I. wenn o« und @ sehr '|'I:".||L' r.qr]m.j_"_ g1 :
CO8 0t — 08 o - (¢ — &') sin ' L a)
oetzh dieses (7) bzw. (Ta) in (), so erhilt man:
a o
= — e
5]

Es ist aber auch andererseits im

und damit wird (8): — ' bew. o — & il A 4 (10)

Die erste hier in (10) ge Form gilt fiir analytisches Mass, die zweite

fiir geometrisches Magzs,
Y & ¥ . Py = = ey
Oder wenn man nach (3) § hen Excess & einfiihrt, 50

hat man:

. 1 |

£f — {¥ — 8 .'[].:,

und \_'"J‘I-..‘-']IT!_'L'E_I.'“!] . 8— 8" — : & ( ]_]_|1
aQ
b

somme: ¢+ fo-3— J80° f (12}

Damit ist der oben 8




()
(o]
-1

menten-Methode,

g 42, Die Addita

nun mit scharfen Winkel-

1802 0 0000

Die eine gerebene Seite sel b = 105 972,850, (14)

Dreieck eben wire, nach

amit macht man eine Berechnur wie wenn

warf mit 7—8ste rarithmen,

ehenen T

rchnung hersetzen
5.025 1946°1 log b | 5.025 1946-1
[ ff._;,. 2 r)" 0.000 B400+0

-l!-!-l';l OA00-0 .:.|]l_.r

log @ | 4.840 069 log ¢
60104, 105™ ¢ = 84 (15)

n &m 8
001" als

venden, TUnsere

18T Rechenstelle

hmorom®

§ 42. Die Additamenten-Methode,

er Dreiecke, deren

sphil

fahren zur Berechnn

Ein zweites arungs- verl .
eich zo dem J_\':];_n\-.-.-| Halbmesser klein ciln’]. ist am A
1 h bei den fibrizen siiddeutschen

nfang dieses Jahr-

Jann
1 danmn Al

s zue ingefiihrt,

rst in Bayern ]
rewendet worden. Das Yerfahren wurd

:‘:'\r""']“t'-'“-“".lii;_':"'II allcemein a ]
L Additamenten-Methode® bezeichnet, weil kleine Korrektions-Gris:
cehrt auch snbtrahiert) werden.

Hilfsdreieck heniitzt wurde,

it dem

en hiunfig

1

rithmen addiert (allerdings u
im Legendreschen Satz ein ebenes

gleich sind,

dessen Winkel wver-




	Seite 234
	Seite 235
	Seite 236
	Seite 237

