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46 Grfte UAbteilung: Geometrie.

mit dem Centrum B verbunden. Sdneidet AB Dden jweiten Kreid
. v r s 1 Ry ’ o~ AT e i o &
in A4, fo ift Bogen AC = 4,C, denn um Peripheriewinfel - int

&

qeofien. Rreife gehrt Derfelbe Bogen, wie gum Peripheviewintel o im
fleinen Rreife. Mollt aljo der fleine Kreid im grofen, ohne zu gleiten

(jo dap aljo ber Weg AC ftets gleid) dem abgeidelten Bogen fl'l_?

ift), jo bewegt fich der Puntt A auf dem Durdymefjer AD und

ebenfo B auf bem Durvdymefjer EF. Fiir 4

UALLE und B ift alfo ber Bewegungssivang derfelbe,

i 7B wie in ber vorigen Uufgabe. Jeder Pumit

I\ / pe3 Durdymeflerd A B bewegt fidh aljo auf

i einer Cllipfe, nur der Mittelpuntt auf einem

' Rreife und bie Cndpuntte auj Gervaden. Dem:

nach ift nod) ein dritter Mechanigmus mighd),

A% per Ellipjen bhervorbringt.

/ Gs fei MC = AC = BC; MC jei

brehbar um M, C fei ein @efenf, A werde

|/ gesoungen, fih in der Gervaden MY zu

Af bewegen, Ddanun bewegt fid) B gerablinig,

penn  ftetds ift << AMB = 90°.  Jeber

T Punft der Gevaben A B bewegt fih in etner
Ellipie.

Der erjte Medjanismus Heift Ellipfenziviel, ber 3ipeite

Rlanetenrad, der dritte Ellipfentenfer. Befannt find fie audy
unter dem Naumen Vbalwert.

f) Fladenberednungen an den Kegeljdnitten.

58)Beredhnungvon Ellip-
fenfegmenten.

©oll bas Ellipjenjegment EFC
berechnet twerden, fo bildbe man
basd jugehirige Kreizjegment und
berechne Ddiefed. Jjt F fjeine
Glade, Jo it die des Clipjen:
jeqments nach) dem Sape iiber die
gefebmafpige Bevtiirzung ver Lote
und fenfrechten Fladenitreifen
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)) Berednung von Hyperbeljegmenten.
ie Hyperbel ift leiht auf eine gleichfeitige zu rveducieven.
Dann findbet Entjpre-

B
TN
D

e Fig. 67.
enbe3, tvie bvorher ;
bet Ellipfe und Kreid N o4
ftatt. €38 wird LETEN i
M, L
y i)
s

L a
Demnach it ed nuv
nitig, die Segment:
beredhnung an  der
gleidhfeitigen Hy:=
perbel zu iiben.

Untern, in Dder SN
algebratjden  Analy: Vi \
{i8, wird gezeigt, baf s

babei Dder mnatitrliche
Qogarithmus gebraudpt iird. Nad) Durdnabhme bdes betreffenden
Abjhnitts fanmn folgendes Beifpiel geldjt werden:

60) Aufgabe. Das jymmetrifhe Segment der gleid:
jeitigen Hyperbel 2 —y* =1 zu bevednen, weldes zum
Abftande OJ = « gehirt.

Auflojung. 1) Seqment = A0OAB—[OODEF+2-DGHE
L9\ GAH].

Fig. 58.
0] —=JB =z,
alfo \\
2) N OAB N
/ s \\
€T by
— T - e N iy A
a4 5 A \ i

OFE =1, (\/'
folglich
3) UODEF / /

= (13)=%- Ae

7
_i)ic_i:‘iitbcri‘ﬁijija'[tbc_é f/ G
fonjtanten Redyteds.
| APPSR e A . 06 =
Diagrammilice DG HE=0D* g (LB —1g(0Gy2).

Eop~ 2 gl/l

2




438 Erjte Abteilung: Geometrie. ;
&3 ift aber .

0G-GH— O ODEF = 4, ;
folglich ‘

; 1 1 1
0G = — = = —
2GH 2&“‘1}; AH. Y2

®q aber AH—x —y, und 2* — y* =1 ijt, jo folgt

AH=1ua—Vas*—1.
Demnady tft

0G = - -
/9 (e T
\

und daher
i i 1 T e 1
Slide DGHE — Lg h-_n. =ty

Nun 1ft aber

aljo folgt:
4) Slade DGHE — + g (« + V2> — 1).
Endlich ift

foafTNE AEY (=Y =1
5) AGAH =L GH = ; (AHV )= =" A=

22 — 1 — 2x -}(f.r,'i'.—' 1

4

Folglich ift dad gejucdhte Segment

' , e 2 —1—2z)x? —1
f=—[ 2 39ty —1)+2— Sove ]

= z* — H + g (z + ],ff,-l.:_”_-;- 1) 4 a? — i, — g s lj 3

Hlie— ]/T_‘ejl_ — e (;‘!.‘ -+ ],/.'{:B —_ 1).

Beijpiel. Die Flade von 1 bis 2 ift
e 2+ V)

0,43429

Fe2Yi—1—g(2+)4—1)=2)3 —
1

= 21472
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61) Bemerfung., Ieidnet man die Figur in a-fadem Mafftabe,

5

jo lautet die Gleidhung der Kurve 22 — % = a® oder =, =1,
r a”

Dabei witd 0, B — a, 0,J; = az. Die Flide von a b8 ar er:
halt den e®-fachen JInhalt, twie vorber, alio ift

a.x
T ol = ; I's g '
Fealz)a?—1— g (z 4 Va2 — 1)].
— ; = H # »
et man az = ;, alffo 2 = =, o folgt
; !
@2 = T —
el o| 21 /22 - i
i a-"l- ' l L =l =
3 @ i vt
T = 9 & _: - {.gi
= gz, ]/.rl“ —a® — a? g = +--1 :r--l-— -
Cy 2P . . - - i ?,f"’ v vy o
Bei der allgemeinen Hyperbel 2 g — 1 witd bie Segmentildche
L ¢ o 5
= : ! s
bag ”:1_nd_]l;‘ per borigen, alfo:
2 }J B 'l i T —ulu l '-.{'-x- —_— (L'I‘_l
e lollp? — gt —gtelg = TV B0
a LI ¥ 8 a Al

Diefelben Rejultate liefert die felbftandige Berednung.

Vet fjdrdag be:
grenzten Seqmenten ift &ig. 59.
folgendeg 3u beachten.

it fiir bie meue
und bdie alte Fgur J
begw. J, Dalbierungs-
punft ver Sehne, und
ift ferner O, E, : 0,J,
— OE:0E, fo per
halten jich ausd Griinden
der  Parallelprojettion
die Seqmente tie bdie
fonjtanten Ajymyptoten-
parallelogranumne. Ventt
man  fih aljo idiber
OJ, =z, und OE, = ¢, eine gleihjertige Hyberbel, fo ift fiir diefe

1
2 s = gl l~ Rl ¥
o o 9 s e &y €
e S 2 — P e P E '-llr - 1
E =z, V7 e L flg e
L

Polamitller, Mathematif. IIL 4
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@

Siiv Die fepteve ijt dad fomfjtante Rechted gleich —>-, fiir die vor:

fiegende aber dag fonjtante Parallelogramm glei)y O,KE, L, ober,
_;..:; ;',‘.'

tvenn die Gleidhung twar: .u'-' + =, = 1, tonftantes Baralelogramm

o ab e : e s - ] 5
gletcdh — Das Bertleinerungdverhilinid entiprechender Flachen 1yt
s e R o 2 : E T g = e

alfo 2-:— ober 2°:abd, folglih ift die jdhrdge Segmentiladye

Ji ab TE Vi ; : 1 o ]-‘r o T (-. |
[ i o il -y S S B s L Ll 3 |
F=—|4V% e e tlg = '|
Ey 7o i

Die Barabeljegmente waren jdon in Teil II beredyuet toordest.

Sept ift man imjtande, saflreiche von Geraden und Regeljchnitten
pegrengte Flachen, 3 B. aud) Seftoven und Jlichenftiice, bie jiwijdjen
stei Gefnen liegen, u bevechuen.
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