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V. Ginige Gewdlbeformen. 15

Man denfe fich einen Cylinder in zahlreidhe gleidhe Seftoren
geteilt. Jebem Der Seftoren gebe man an der Adyje eine joldhe
Steigung, dap eine vegelvedhte Stufentreppe entjteht, von der in der
Figur 92 ein Teil gezeichnet ift. Denft man fid) die WUnzahl der
Gettoven unendlich qroB, o erhdlt man bdie parvallelperjpettivijche
Darjtellung eined Sdraubengetvinded. Da aber jeder Seftor nur
verjdoben tworben ift, fo mup der JInhalt fiir jeben Umgang
bed Gewinbesd gleidh dbem Cylinder fein.
: Folglich allgemetner: Fiir jeden Umgang eines Sdrauben:
gewindes ijt der JInhalt gleidh) dem
ves entiprechenden Guldbinfden Ro- ‘*H_
tationdfirpers.

=

49) Man zeihuet bie Sdranben- ' e
getvindbe in ber Regel nur im ortho: { {J
graphifdhen Wufrif. Lapt man 3. B i ’
ourd) ein Trape; ein Gewinde bildben, jo
ift der Gewindeforper fitv jeden Umgang i,
vom Subalte J = 20xF, wo F die W/ |
erzeugende Flade, o ibr Sdywerpuntis- P .
abftand von ber Achje ijt. i_,m_w_:_ﬁ____HJ

Dasfelbe gilt vom Dreiedsgetwinbde,
vom fonvegen und foncaven Halbiveidgevinde, von beiben Wrten
ellintifcher Getvinde u. | w. Die Unjertigung der entjprechenden
Beidhnungen giebt eine Tlehrreiche Ubung.  (BVergl. Einfiihrung
Figur 76 biz 80.)

V. Einige Gewdlbefornen.

50) Figur 94 fjtellt das freisbogenfirmige Tonnengewilbe
dar. Dasd Redyted A BB, A,

wig. 94
ift die Grundflade, der ¢
cplindrijhe  Mantel  die s
Laibungsfliche, ABC /{/;; . \
bic Stirnflade, AB=d /:/ : . -.
— 2r bie Spanneite, /’T[Tﬁ _____ L |5,
MC =r bie Pfeilhihe, / A \
CC, =0b bie Sdeitel: _f R /
linie, BB, unb A4, find Afr"' i i} "1},/'/

pie  Widerlagslinien,
A, B, B,6 A, jind Wiverlagdhunite.




6 Bieite Ubteilung: Stereometrie.

Der Gewdlberaum,
bie berjdyiedenen Fladen
und Kanten find leiht ju
bevedynen.

51) Qegt man durd) die
Diagonalen A B, und 4, B
fenfredhte Gbenen, fo wird
a3 Tonnengemwilbe in
bier Teile zerlegt, bon

benen je 3wet fongruent {ind.
Jn Figur 95 und 96 find je
atet fongruente Teile bejonders
pargeftellt.

Die etne Gruppe hat nux
einent ©eitelpunit G. Diefe
beiven Teile heifen Gewdlbe-
wangen. Die andere Hat eine
Sdeitellinie CC,, bdiefe Teile
heigen Gewidlbetappen.

52) Nufgabe. Den Gewdlberaum und die Laibungsilade
einer Wange zu beredynen.

Fiqur 97 jtellt den Eylinderhuf itber einem Halbfreife dav. Jit
S der Sdywerpuntt ver Grunbdfldche und Ay die jugehirige Hohe, {o
Gaion ijt der Kdrperinhalt J = T:r by Nun
L ] £

v : ~ e
ift aber ki h=ce;r, alfo by = P o

o 4r
und zwar it 08 = ¢ = «; (ntach
T Guldin), folglich

A *?m hdr s
s r)r '—-"2' - = 3:&‘—"::,.'? IF.

Jn Figur 95 ift ber Getwdlbeteil O HG B
mit ber DHiljte diejed Hufes identijd), der ganze Getwidlberaum hat

L]
2 i i
. . alfjo, ba h = - ift, ben Jnbalt
8 g 2 ..?_Ej Y8 J" b i t_l“'f') ;s
. i 3 12

Der WMantel de3 Hufes ijt rmh,, wenn k, die jum Sdhiver:
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puntte S ded Halbfreisbogend gehivine Hihe ijtt  Fiev ift 7 : 7
o o ’ ’ .«__-' . S .oy ~ )
—¢":v aljo hs=" = Da aber nad) Gulbin: e = == o it
o 2¢ . 3

Mantel M = rm- — 2rh. Die Hilfte davon entjpridht bder

r T
Halfte der gejudten Laibungsflade, die ganze Laibungsflicde it aljo
] s ) ) ’ uilsh . J

53) Aufgabe. Gewdlbevanm und Laibungsflide einer
Rappe zu beredhnen.

uflofung. Der Raum der Doppelfappe ift gleid) dem Tonnen-
raum vermindert um die Doppelwange, alfo gleid)

2

T 2 g r*h

' : -
e [37 — 4].
Der Raum der einfaden Kappe mit Sdyeitellinte ; ijt aljo
rih g dzh ‘
J="2[3n — 4] ="_[3n — 4].

Ghenfo ift e3 mit der boppelten Laibungsflache. Sie ijt rmdb — 220
. a ) _

= rb(m — 2), alfo ift die einfache Laibungsflache mit Sceitellinie -

. j‘\" == .?:;J |";1: —_ 2) — f?:} (;‘E == 2)

54) Da fdon friher Defprodene regelmdiBige Klofter:
gewdlbe DHat cylindrijhe Wolbung, {o bdak bdie Mittellinien ber
Wilbungen Halbireisbogen find.

3 Dejteht aljo aus » Wangen gig. 98.
iitber Dem rvegelmdBigen »n=C&  Jede
[l
S
ver an ©felle von » fretende Nadius
ve3 einbefdhriebenen RKreifes ijt. Der
Gejamtraum ift alfo

Wange hat den Raum venit o

ne*b

igs

Ebenjo ift ez mit der gejamten RQaibungsflacde. Sie ift

= }1@{).




18 Btoeite Abteilung: Stereomelrie.
55) Figur 99 jtellt dag quadratifde Kreuzgemwdlbe dar, bei
bem vier fongruente Qappen
5‘t;'l_. 949, : = o s Ha' 5 -
mit Sdeitellinie — regelvecdht
il s sujammenitofen.
/ /,{_ >, P Der  Getwdlberaum it
= | e \‘\ II_,.- | I'._ ‘.,1: r.f_‘j j'.J = .
' \\\ o | QYT |37m — -1.|, L‘?D{‘.l'l, oa
: 2 ik o 7
. %/ Ll b=2d ift,
! ¢ e - e -
| '?V-/ J—= 2 [8m — 4].
1 £ o
' e AT e 3 vt &=
e g ) Die gefamte Laibungs-

flacge ift

e (. — 2) = d*(n — 2).
\ A

56) Jft bie Grunbdfliche bes vegelmdifigen Krewzgewolbes ein
Sedhged, o Danbelt es fih um 6 RKappen, jede vom Snbalte

a*d . b i
Sig. 100, ig 37 — 4], ober, da 5 = @ ijt, vom
Sl , s : o
I”K Sl Snbalte oo [37 — 4] Der Gefjamt:
/ infalt ift
T ' a®
{ ,- _ J = [8% — 4]
o ; .
Nl s Die Laibungsilache jeber Rappe ift
N\ b e ik :
s J2- ab R Ll S St 2
Nl o o (m— 2) = = (m— 2), bie gejamie

Sladhe der Wilbung aljo
FF'— 3a®(wx — 2).

Chenjo fann man mit dem adtjeitigen u. . w. freuzgewdlbe
verfahren.
Fig. 101. 57) Geht man an ein
Tonnengewsdlbe die bei-
pen Hilften eined qua:
_ . bratifchen Slojtergenwil:
’ \ \ '-_/ - bes am, o erhdlt man
i \ — oad8 Mulbengewilbe
\ - (Sigur 101 ), defjen Be:

|~
l/ vednung ein  einfaches
1 /

Ubungsbeijpiel darbietet.
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58) Die quadratijdhe Hangefuppel entfteht, wenn man bder
Bafis einer Halbfugel ein Quadrat einbefdhreibt und burd) bdie
Seiten  dedjelben fjenfrechte
Sdnittebenen legt.

Der JInhalt toird ge-
funben, indbem man von dem

Hig. 102.

S = : - ;
Halbfugelinhalte 3 r°x bdier
)

o

Halbjegmente oder Fwet ganze

—

Segmente vou der Pfeilhohe

=7 r]/; — (1 —Vri‘)

abzieht. Der gange Seqment:
inhalt ift

ahd T 1—-1/
_; (31'—!&)= ( !
— (G —2V5) (2

i : ! i = 7 i s
Ubzuziehen ift alfo " [8 — 512 ]. Dev Gewilberaum ift bemnach

e e
e ) o ‘

2 2 +3 - = -
: —8—sy2]=""[sV2 — 4]

Geht man a = r /2 ein, jo erhilt man
: a’mr 5
B e TRy (1

e)'r—- 12’3 H-l/.al

Die Laibungsilade ijt gleidh der Rugelflache vermindert um bier
Halbfalotten oder um zwei RKalotten, aljo gleich

Qpémp — 2 - Q'E'TFEF - }'-’/_:: J =rg|2 — 44 3]/3 J
—rz[2)2 — 2| = 2,2 [V2 — 1].

o~

Sebt man @« — » /2 ein, fo folgt o’n l:|/3 - 1\)

59) Auj die Darftellung anderweitiger Gewoslbeformen Tam
fier verzichtet werben, nuv fei fury bemertt, daf an Stelle des RKreis-
chlinverd iiberall der elliptijhe Cylinder treten fann, den man durd)
fonjtante BVertiivzung der Senfrechten exhalt. Auj gewiffe parabolijche
Wilbungen war jdon friiher hingewiejen. Die BVeredynungen maden
feine ©dyierigleit.
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