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L. Jnoolutorijde Puntiveihen. 207

puntte ober Afymptotenpuntte der Punfireihe. Durd) Projeftion
geht eine nbolutortjche Punttveibe iviederum in eine folche iiber, denn
pie harmonijden Beziehungen bleiben erhalten.

Jt 04 - 04, pofitiv, wie e3 hier angenommen iourbe, fo
nennt man Ddie Punfireihbe nad) Steiner eine Hyperbolifde
Bunttreihe. Der Grund biefer Venennung fann erft fpiter an-
gegebent iverden.

6) Man DHat nur nstig die Transdverfale jo zu legen, daf fie
bie Potenzlinie in einem Punfte O tnnerhalb der Strede PQ fdneidet,
um auf den Fall mit negativer Potenz zu gelangen.

Sn Figur 147 it dag Produft 04 - 04, = OP - 0Q negatib,
alfo gleid) einer Ronftanten — &*  Fiir dasd gefamte Rreisdbitjchel ijt

OA-0A4A, =0B-0B, = 0000, == — I,

Bon diefer Beziehung audgefend fann man die paariveife Juordnung
felbjtindig fonftruftiv ausfithren. Sdlagt man jebt um O mit K
einen Kreid, jo wird jeder Kreid ded Biifheld8 in den Enbpuntten

Tig. 147.

per fiivgeften durd) O zu legendben Selhue gejdnitten. Diefer Kreid
jdyneibet bie Gerade in Punften K und K,, die im allgemeinen bie
eingigen ewmanoer zugeovdueten find, die von O gleide Entfermung
haben. (Giner der Bitjdelfreife geht durd) P, @, K und K,.) Da
jet jamtliche Rreife in wei Punften gejdnitten werden, eine Be-
viibrung aber nicht ftatfjinbet, o giebt e3 jeht feine Doppelpuntte.
Dag Punttjyftem heift ebenfalld ein involutorijdes und wird nad
©tetner al3 ein elliptijdes bezeidhnet. DaB die Jnoolution aud)
bier durd) Projettion nidht aufgehoben wird, joll unten gezeigt werden.
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7) [Sn abftraftever Anffajjung fagt man, die Doppelpuntte M
und N feien jebt imagindr, die imagindre Tangente jet vom Der
Qinge k) — 1, ihr Quadrat aljo gleih — %% Tie vorher jebes
Punftpaar durd) die veellen Punfte M und N getvenut war, fo fet
jebt ein jebes burd) dDie imaginaren Puntte M und N Harmonijd
getrennt.]

8) Mo ein britter Fall ift moglich, dafp bie fdhneidende ®erade
purd) einen der Biijdelpuntte P und @ gebt. Dann beipt die Punlt-
veibe eine pavabolifde. Die Poteny iff dann glei) Null. B, N
und O fallen in eimem Punfte ujommen.

9) Gtatt bie Gerade durch ein Kreisbitfdhel zu Teger, fann man
fie aud) burd) eine Kreidjchar gehen lafjen. Auch dabet ijt 0A4- 04,
— 0B :0B; = 00 - 0C; ---= OM? = ON® = 0G* = OH?

Hin. 148,

wo @ und H die Gremypuntte der Kreisjar find. Die Beziehungern
Bleiben alfo Ddiefelben, wie oben, nur it bie Punftreibe im all-
gemeinen eine Hyperbolijde.

10) Anufgabe. €3 jollu nterjudt werben, weldeCigentiint:
lidfeiten bie elliptifdhe oder hyperbolijhe Punttreihe anz
nimmt, wenn die Gerade pavallel zur Gentrale ober pavallel
sur Potenzlinie gelegt wird, und wie bann die Dopypel:
punfte und der Mittelpuntt O liegen

11) Yujgabe. €3 fjoll geeigt ferbent, daf eine ins
pofutorijdhe Punttreihe entfteht, wenn jeber Buuntt P einer
@reislinie vom den Deiden Gudbpunften € und O eines
Durdmefjers aus auf eine um Durdhmefjer fenfredte
@erabe projiziert wivd.
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