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208 Inhang.

7) [Sn abftraftever Anffajjung fagt man, die Doppelpuntte M
und N feien jebt imagindr, die imagindre Tangente jet vom Der
Qinge k) — 1, ihr Quadrat aljo gleih — %% Tie vorher jebes
Punftpaar durd) die veellen Punfte M und N getvenut war, fo fet
jebt ein jebes burd) dDie imaginaren Puntte M und N Harmonijd
getrennt.]

8) Mo ein britter Fall ift moglich, dafp bie fdhneidende ®erade
purd) einen der Biijdelpuntte P und @ gebt. Dann beipt die Punlt-
veibe eine pavabolifde. Die Poteny iff dann glei) Null. B, N
und O fallen in eimem Punfte ujommen.

9) Gtatt bie Gerade durch ein Kreisbitfdhel zu Teger, fann man
fie aud) burd) eine Kreidjchar gehen lafjen. Auch dabet ijt 0A4- 04,
— 0B :0B; = 00 - 0C; ---= OM? = ON® = 0G* = OH?

Hin. 148,

wo @ und H die Gremypuntte der Kreisjar find. Die Beziehungern
Bleiben alfo Ddiefelben, wie oben, nur it bie Punftreibe im all-
gemeinen eine Hyperbolijde.

10) Anufgabe. €3 jollu nterjudt werben, weldeCigentiint:
lidfeiten bie elliptifdhe oder hyperbolijhe Punttreihe anz
nimmt, wenn die Gerade pavallel zur Gentrale ober pavallel
sur Potenzlinie gelegt wird, und wie bann die Dopypel:
punfte und der Mittelpuntt O liegen

11) Yujgabe. €3 fjoll geeigt ferbent, daf eine ins
pofutorijdhe Punttreihe entfteht, wenn jeber Buuntt P einer
@reislinie vom den Deiden Gudbpunften € und O eines
Durdmefjers aus auf eine um Durdhmefjer fenfredte
@erabe projiziert wivd.
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I. nooluforijde Punftrerhen. 209

Bemerfung. Der Beweis ergiedt jid) aus bder Ahnlichfeit dex
Dreiede C0A, und AO0D, wonad) 04 - 04, = + F* oder — I
Fig. 149D,
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ift, ie madhbem O innerhalb oder auBerhalb ded Rreijes liegt. Der
erfteve Fall giebt eine hyperbolifdhe, Dex leptere eine elliptijche Puntt-

=

reihe. Sm Falle der Bevithrung entjteht ein parabolijdhes Puntijpjtem.

12) Nujgabe. Bon einer involutorijden Punttreihe jind
stoei Punftpaare 4 und 4, B uunb B; gegeben. Jhr
Mittelpuntt O joll fonjtruiert werben

uflojung. Man lege durd) A und A, cinen Kreid, ebenjo
dburd) B und B,, bie Potenzlinie jcdhneidet dann bdie Gervabe tm ge-
judpten Puntte 0. (Am bequemften ift e3 im allgemeinen, et fid)
fchneidende Rreife zu zeidhnen, dba dann die LPotenzlinie ohne tweitere3
gesogen foerden famn.)

13) Yufgabe. Bon einer Hyperbolijden Puntirveile
find 3wet Bunttpaare 4 und 4,, B und B, gegeben; die
Doppelpuntte follen gefunden werden.

Auflojung. Man fonftruiere wie vborher den Mittelpuntt O
und {dhlage um thn mit &, der mittleven Proportionale von 04 und
OA,, einen Rveid. Diefer dhneidet bdie gegebene Gerade in Dden
Doppelpuntten M und N.

14) ujgabe. Von einer elliptijden Punttreihe jind
svei Punttpaave 4 und 4,, B und B, gegeben; dagjenige
Punftpaar joll gefud)t werden, dejjen LVerbindungslinie
dburd) O halbiert wird. (Aufldjung twie vorer.)

15) Nufgabe. Bon einer Punitreihe find zwei Punit:
paare A und 4, B und B, gegeben. Bu einem beliebigen
Puntte ¢ joll der zugeordnete gefjudyt werden.
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210 Anhang.
Uuflojung 1. Man jude O und Deftimme OC, aud bev ¢
®leidung :
0A - 04, — 0C- 0C,
pber gemdp der Proportion
0C: 04 = 04,:00,.
Nuflojung 2. Man lege durdh) A und A4, einen Kreid und
burdh) B und B, einen andern, der den erfteven in Punften P und
Q jhneidet. Der durd) P, @ und O gelegte Kreid {dyneidet die ge-
gebene Gevade in C).
16) Mufgabe. Weldhe BVeziehungen beftehen zwijden je
drei Punttpaaven etner involutorvijden Punftrethe?
A B gIisy 4, B, o ,

Auflojung. it die Punfiveihe 3. B. eine elliptifde, ift O ihr

Mittelbuntt und — %* die Potenz, jo ift

f P sl ey
s S ot L — 0B,’
ober v
D OB,
folglich
5 g kL L OA=0F
Boch Qe = die= OBy = Od == bisons 0B,
) 044 B0 - .2 b d
PO IO R ORISR
alfo

72 A B,
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£ ] ——— L —— e &
4,5 04 - 0B,

Ebenjo 1jt

o A 3 st AT : 3 Al
£ S [t - V. 1’;.‘ —— i v = - .' = g — 3
4B, =, 4, B oaoo 46 =¥ o oo
folglich
A, BB, AB 4D 0 4%.0C - 0C,
A, C.A,C, 04*. 0OB- 0B, A AC
Hebt man 0.A4* und auperbem OB - OB, = 0C - 0C, = — I,
jo bleibt eine Gleichung ftehen, die fidh jchreiben laft al3
4, B AG A8 4.0
AB A0 . AB. AGT

0. §.: Die Doppelverhiltnifje (4, ABC) und (4.4, B, C,) jind einander
gleid.
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