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216 nhang.

Auflojung. Sind 7 umd 7, die beiden gegebenen Tangenten,
A, A, und A4, die drei gegebenen Punfte, jo giebt die Gevade _-l.-'il
pie Punftpaare 4 und 4,, B und B,. Konjtruiert man dazu den
sivijdien 4 und A, liegendben Doppelpuntt C, jo ift died ein JPunkt
ber %L‘ritf_;ramgﬂL.(]IIL._ Diefelbe Konjtruftion madhe man mit der
Geraden A .4,, wad C, giebt (odber mit 4, 4,, wad auBerhald B, B,
ben Punft C; giebt). Die whnuunrpluu CC, (ober CC;) giebt
bie Veriibrungspunfte D und F Dder Dbeiden '-anquniun fo bap Dder

Regelfnitt nad) Pasdcal ferttg fonjtrutert tverden fanu. Hu Dbeiden
S.hg]L‘{]I.IJHl“Z:.‘l"{liTng{‘-'t]l fonnen f{ofort Die reciprofen qi-..ﬁft uerden
(4 Tangenten und 1 Punft, oder 3 Tangenten unb 2 Puntte).

Bon "den zahlveidhgen Folgerungen, die jih aud dem Sabe von
Désargued ableitenn lafjen, fei nur nodh eine angegeben.

©Sa: Sind einem RKegelfdnitte jwei Viervede einbe:
jdhrieben, und fjdneidben fjid) drei Paarve entjpredender

Seiten auf einer
iige 108, Geraden, fofdnei:
pet {idh aud) da3
vierte Laar auf
piefer Geraden.
Beweid, I und 1,
— ot I uud 2, TIT und 3
mogen Tffﬁl in  ben
Puntten 4, C und 4,
ber  Geraden ;,}}1
{dhneiben.  Fiix jeded der beidben Wierede jtehen 4, 4,, B, By, C
und der Sdnittpunft der bvierten
Ceite mit der Geraden BB, in
Smvolution.  Da  aber der fedite
Puntt C; nur emmal borhanden
fein fann, mup der Sdnitthunit
ot IV und 4 ebenjall8 aquf bdie
Gerabe BB, fallen.

Davausd folgt ein tveiterer Be-
teid ded Pasdcaliden Sabes. St
nimlih ABCDEF ein @cf]nrn:
jech3ed eined Segelidnittsd, jo ziehe
man eine Der .pnum‘rmgmmTen,
3 B. BE, jo baB man im SKegel-
jhmitte 3tvei Bievecfe I II III IV
und 12 3 4 hot, bon deren Seiten fich I und 1 in P, III und IV
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II. Suvolutorijde Strafhlenbitjdel. 217
it R {duneidben, wahrend IT und 2 zujammenjallen, fo daff man den
auf PR liegenben ©dnitt § al8 den von II und 2 betvadyten bdarf.
Jebt mup aud) @, ber Sdnitt von IV und 4, auf der Gevaben PR
liegent, womit per ©af Dewiejen ijt.

Man verfucdhe den obigen Sah bdahin zu verallgemeinern, dap
mant die Eden jebed Wieveds auf einem Deliebigen RKreife Des3 dburd
B und B, gehenden SKreidbitjcdheld liegen [GBt, und fucdhe dann den
sum Pascaljden analogen Sah audzujpreden. Ebhenjo verfucdhe man
jamtliche rveciprofen @ibe audjufpredhen und zu beweifen, twodurd

2. B, ein neuer Beweid fiir den Sab ded Briandon gefunden twird.

II.  Inoeluterifdye Strallenbdifdyel.

26) Lerbindet man die Puntte einer involutorifhen Punftreihe
mit eimem Deliebigen Puufte, o entjteht ein involutorijdes
©trahlenbiifdgel. Dasdfelbe ijt ein elliptijdhes, ein hHyperboli-
jches, oder ein parabolijdes, je naddem bdie Punttreihe einer der
drei Gruppen angebhirt.

Aus Griinden bder Crhaltung bder Doppelverhilinifie bei ber
Projeftion ober bei bder Wbbildung mitteld veciprofer Polaven fann
man die Cigenjdhaften des Strahlenbitjcheld jofort ausd bdemen bdev
SBunttreihe ableiten, obwofhl aud) eine felbjtdndige Cniwidelung mig-
lich ift, auf bie Dier vevzichtet roerden {oll.

Cin involutorijdes Strahlenbiijdel wird durd) jebe
Gerabe in einer involutorijden Punftreihe gejdnitten.
(Projettion.)

27) Dag hyperbolijdhe Strahlenbiijdel hat swei Doppel-
ftrahlen. Je zwei zugeordnete Stralhlen jind durd bdie
Doppeljtrahlen harmontjd getrennt.

Die Doppeljtrahlen iwerden ald Afpmptoten begeidhnet. Bu
pem bhperbolijhen Straflenbiifhel gehort bdie Wintelhalbierende
awijden den Ufpmptoten und der auf ihr fenfredjte Strahl. Auf
jeder Geraben ndmlich), die von ben Ufymptoten gleidhe Stiide ab-
jhneidet, find bdie Sdnittpunite, ber Halbievungdpuntt ihrer BVer:
bindungglinie und ber unendld) ferme Punft Dharmonijde Punfte.
Sene  beiben Strafhlen find im allgemeinen Ddie eingigen bded in-
polutorijhen Bitjdhels, die auf einander fenfredit jtehen. Sie pielen
diefelbe Jolle, wie bei der involutorijhen Punftreihe der Vunkt O
und der unendlid) ferne Punft.
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