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ITIT. Nadtrag zum Padcaljab. 221

34) ufgabe. Ginen Kegel{dnitt ju fonjtruieren, der
brei gegebene Tangenten Devithrt und durd givet gegebene
Bunfte geht.

Huflojung. Nady 25) ift die Aufldjung folgende: Sind a, ay, a5
bie gegebenen Tangenten, L und I, bie gegebenen Puntte, jo ber:
binde man den Sdnitt von a und @ mit L und L, twad el
Straflen b und b, giebt. Bu ben Strahlenpaaren aa, und bby
fuche man den Doppelftrahl ¢ (3. B. mit Hiilfe Dder Runttreihe auf
einer Transdverfalen).

et verbinde man den Schnitt von a und «a, mit Z und L,
wad Gtrahlen d und 4, giebt. Bu den Paaren ay, a, und d, d,
fudge man den Doppelitvabl ¢ Die Doppelitrahlen ¢ und ¢
idneiden i) in cinem Punft €, der mit L und 7, verbunden bie
Tangenten in diefen Punften giebt. Jept fann der Kegeljdmitt aus
fimf Tangenten nad) Briandon ausfonjtvuiert fwerder.

Damit ift geseigh, wie man mit Hiilfe des Jnoolutionsbegrifies
pert Qegelfohnitt aus fiinf Clementen (Puniten ober Tangenten) allz
gemein fonftruieren fanm.

Bum tiefeven Ginbdringen in bdie fynthetijhe Gepmetrie jet dad
Stupium der Steinerfden BVorlejungen, Herausdgegeben von Sdhriter
(Qeipzig Dei B. ©. Teubner) empjohlen. S analptifdher Behandlung
fndet man dadfelbe und veiches Ubungdmaterial in der analptijden
Geometrie der Regeljdmitte von Salmon-Fiedler (in Ddemjelben
Qerlage erjdienen). Rein projeftivijd) wird der Gegenftand in dem

v

Qehrbuche von Dr. J. Thomae (Halle, et Nebert) behandelt.

III. Wadjteag 3 Pascalfat.

Die Projeftion eined Kreifed gicbt ftets einen Kegeljchnitt, vou
pem der Pascaljap gilt. ©3 fragt fich aber, ob umgefehrt jebe
Qurpe, bon der der Pascaljap gilt, fidh in einen Kreis
projizieven [dft und dbafher ald ©dnift einesd geraden oder
jdhicfen Rreisfegeld zu betvadten ift. Jit died geseigt, fo gilt
bies auch Desiiglich Des Briandjon-Sabes und von allen mit Hiilje
projeftivijder Punftveihen und Strahlenbithel nad) den frither an=
gegeberren Methoden fonjiruierter Kurven.

Der Beweid fann folgendermapen gefithrt toerben, twobei
jedboch) der Name RKegelfchnitt vermieden und Radcalfurve gejagt
erdent foll.
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S Figur 160 fei A BODE eine durd) fiinf toillfiiclich getodhlte
Runtte definierte Padcalfurve, & w0 & feienn bie linear fou:
ftruierten Tangenten in A4 und B (vergl. Uufgabe 2, Seite 1). Da
von der Surve der Pascaljah gilt, o gelten aud) bdeflen Spejialic
fierungen fiiv da3 Sehnenvieved wund dad Tangentenvieved (bgl.
Figur 42 in Feil 1I), 3. B. gehen bie Dingonalen Dbed Sehuens:
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pieredtd und Hes polaven Tangentenvieveds bduvch bdenjelben Luntt,
und die Diagonalen ded Tangentenbvieveds gehen zugleid
dpurd) den Sdnittpunft zweier Gegenfeiten bed Selhnen-
pieveds. Sft mm B der Shunittpuntt der Diagonalen von A BCD
und @ der Sdnitt der Gegenjeiten BC und 4D, fo mifjen nadh
Dbigem 7, R und @ auf einer Gevaben liegen, der Diagonale
ped zugehivigen Tangentenbiereds.

(Wm E, weldes vorher sur Konftruftion der Tangenten 4 uny

L

f, nbtig war, Himmern wir und vorldufig nidt.)
Man jeidne jebt einen Delichigen Rreid M, ber bie Taugenie




1. Nadtrag zum Pascaljah. 223

¢ in B berithrt, und lege von 7' aud an ihun die Tangente fo, bie
in A4, berithre. Ferner ziehe man AC bid zum Sdnitte K mit 1
und verbinde K mit A,, wad auf dem Kreife den Schnittpuntt C; giebt.
Die Geraden A, A und C,C geben einen Sdnittpuntt P, ber als
eine Art von Projeftionscentrum Detvadhtet werben foll.

Man ziehe BC, und PQ big um Shuitte @y, fobann ¢4,
und PD, was den Sdnitt D, giebt. Dann ijt dag Bieved 4, BC; D,
eine Projeftion Ddes Biereds ABCD, ber Diagonalidhnitt B, ijt
Brojeftion von R und die Gerade @ R, 7 Projeftion vou QRIT.
[Ulm bies eingujehen, Draudt man nur die Beidmmg rviumlid) auf:
aufaffen. Man bente fich 3. B. P alg P fenfrecht itber ber Beichnungs:
¢hene fiegend und mit allen Punften bdes Kreijed und bed neuen
Rieredd verbunden, dann ift ABCDE als mff,uquwfu]nc LBrojeftion
eines Fiinfedd A, B,C, D, E, in jhriger Ebene aufzufnflen, wobei
3. B. A’ fenfredit itber A in dev Gevaben P4, zu benfen ift. Ebenjo
ift die Pascalturve ald8 Projeftion ener in ber fdrdigen CEbhene
liegenben Rascalturve zu denfen, wodurc) die Allgemeinbeit Dex Be-
tradjtung nicht befdranft wird. |

3 wird nun DGehauptet, daf D, auf bem Rreije Liegt. Da
ngmlich #, und ¢, die Kreidtangenten in A, und B find, fo mub
nad) dem oben (fiiv den Regelfdhnitt) benubten Sape, wenn man auf
A, C, den Puntt R, annimmt und IR, undb BC; hig @ 3iehf,
A, Q, die vierte Seite und B, R, die Diagonale eined dadurd) be-
ftimmten Qreidviereds fein. Da aber D, der Sdnitt von BR,
und AQ, ijft, fo liegt D, auf dbem Rveife M. Dad Sefhnen:
pieved ABCD bder Basealfurve ift demnad) in ein Kreid-
biered 4, BC, D, projiziert worden

Macht man diefelbe Betvadtung fiiv da8 BVieved ABCE, jo
erhilt man ein Bieved 4, BC, E,, von dem bie drei erften Punite
bereitd auf dem Rveife M liegen, wihrend von X, in voviger Weije
geseigt werden fann, daf ed cbenfall8 auf dem Rreije liegt.

Dentt man fidh aljo E auf der Pascalfurpe ianderud,
io wanbdert E, auf dbem freije

Wie man alfo aud) den in B bevithrenden Kreis wihle, jtets
(afit er fich ald Projeftion der Pasdcalfurve betvadten.

Demnad) fann jede Pascalfurve auf beliebig biele
Arten auf einen Kreisd projiziert werdbenm, und man darf
jedbe Pascalfurve ald Sdhnitt jedes beliebigen geraden und
}dju"[t‘lt Regels betradyten.

(Val. Beitfhrift fiiv math. Untervicht, 1894, Seite 575, Aufjab
boi Dr. . Thieme.)




	Seite 221
	Seite 222
	Seite 223

